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SOBRE LOS PUNTOS SINGULARES DE LAS
FUNCIONES ANALITICAS (%)

por CARLOS BIGGERI (Buenos Aires)

El teorema demostrado en mi nota “Sobre los puntos singu-
lares de las funciones analiticas” (R. U. M. A.; N° 1, Vol. 1
pag. 5) se puede generalizar a las funciones analiticas defini-
das por series generales de Dirichlet, a saber: X g, e,

Teorema 1. Si se verifican las condiciones siguientes:

19) La parte real del coeficiente a, de la serie de Dirichlet
no es negativa (desde un valor de n en adelante) ;

29)  El valor principal o, del argumento de a, (para los valo-

res.de.n tales que a, no es nulo, es tal que lim V/ cos g, — 1,
n—

enitonees, el punto real de la recta de convergencia de la serie
es singular para la funcion analitica que define dicha serie.
Este teorema generaliza los teoremas de Fekete (C. R. t. 150,
1910 y t. 151, 1910) y de Landau (Math. Ann., t. 61; 1905).
La condicién [2] es susceptible de una pequefia ampliacién..
El'lema. enunciado en mi nota anterior puede servir para ge-
neralizar algunos teoremas ya clasicos. Una generalizaci6n in-
teresante es la que hemos logrado del teorema enunciado poxr
Lecornu (C. R, t. 104, 1887, p. 349-352) y démostrado por Fa-
bry (Annales scientifiques de I’Ecole Normale Superieure, 3.e
série, t. XIII, 1896). En efecto: si llamamos o, ¥ ¢, al médulo
v al argumento, respectivamente, del coeficiente a, de la serie:

3‘ a,.2"y R al radio de convergenma de dicha gerle el teorema.

/
de Lecornu-Fabry asegura que si se verifica:
a). ewxiste limite ordinario, pare n— o, del cociente u/ Ous1-

b) existe limite orvdinario, para n—c, de la dzferencm;

Qn— Qui1; entonces el punto z=DR es singular para f(z,,
Ahora bien, mediante el lema hemos conseguido ver que:
Teorema II. Para lo validez de la conclusion del teorema de

Lecornu-Fabry, no es necesaria la hipotesis a), es su]‘wzente b) .
Hstos dos teoremas asi como la generalizacion del II a las

series de Dirichlet, los demostraremos en notas proéximas.

(*) Algunas observaciones criticas sobre esta nota y la anterior del
mismo autor apareceran en otro numero. (N. de la Red.).




