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'TERCERAS JORNADAS " MATEMATICAS
. ARGENTINAS

- N

Con. todo éxito se realizaron en la. primera quincena de julio, las Tercéras
Jornadas Matemdticas Argentinas, organizadas por la Unién Matemftica Ar-
gontina. Ademés de numerosos participantes locales, concurrieron a ellas de-
legaciones cientificas del interior y del Uruguay.

‘Han de destacarse especialmente el apoyo prestado por el sefior Decano
de la TFacultad de Ciencias Exactas, Ingeniero Quinterno y la hospitalidad y
cordialidad del sefior Director del Instituto Radiotécnico, doetor Vignaux, que
merecen un agradecimiento especialisimo. '

La calidad y cantidad del péblico mateméitico concurrente tuvo su agra-
dable nota complementaria en los refrigerios servidos en homenaje a los par-
ticipantes y sus familiares. :

. La. organizacién—de las Jornadas, que resulté perfecta, estuvo a cargo de

~los colegas M. Sadosky, O. Varsavsky y L. A. Santalé.

Las Jornadas fueron iniciadas por una interesante alocucién de J, Rey
Pastor, desarrollindose a continuaeién el programa fijado.

Lunes 10 de Julw 17 horas. Sesién 'maugwal

G. DorrscH. Sobre el problema de la convergencla, en la tcoria de la trans-
formacién de Laplee.

Martes 11 de Julio 9 hovas. Sesidn dedicada a Algebra, Gcomch ia y Topologia .

A. DurafoNA. Sobre el ehleulo exterior de Cartan.

J. L. Massrra. Estabilidad condicional de un homeomorfismo en el entorno
de un punto fijo. ’

R. RroaBarrA - M. Cornar. Sobre el AnAligis Armémco en grupos a.behanos

E, 0. RoxIN. Sobre el concepto de ordenacién en grupos.

A, E. 8reAsTUME LurRrA. Divigibilidad en grupoides.

L. A, SANTALG. Unas desigualdades entre los elementos de un tetraédro en geo-
metria no-euclideana, ‘

0. E. ViLLAMAYOR. Nil-p’ anillos. -

C. VinLeGas MAfE. Un teorema sobre inversién local de transformaciomes.

J. J. ScHAEFFER. Figura minima que cubre puntos de una red.
Ademis, otro trabajo de C. Villegas Mafié 'y dos comunicaciones de R.

Laguardia y A. Monteiro, respectivamente.

15 horas. Sesién dedicada a Andlisig

" M. CorLar-Y. FRENKEL. Mayorantes no aditivas en la teorfa de Perron-Denjoy.

M. Corrar - R. RICABARRA. Series lacunares trigonométricas de dos varigbles.
Y. FreNkEL- M. Cornar. Sobre un lema de TF. Riesz,
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A. Gonzingz DomiNgUEZz. Sobre una representacién de la delta cénica. :

M. GuTiErrEz Burzaco. Nota a.la memoria de Ootlar-Ricabdrm, sobre- la inte-
gral de Caratheodory. -

L. KoSOHMIEDER. Una contribueién a la teoria de las funclones eliptlcas

J. L, MaSSERA. Sistemas de ecuaciones diferenciales peri6édicas de periodo T
con respects a la variable independiente y que admiten soluciones de pe-
viodo T’ inconmensurable con T. ) ‘

~P. P1 CALiEga. Sobre las funciones absolutamente continuas.

D. VorLxErr. Sobre las soluciones smgulmes de la ccuacién de Laplace en el
primer cuadrante. ;

Miéreoles 12 de Jclio 9 horas. Sesién dedicada a Metodologia y Diddctica’

R. G. CARRANZA. Sob1e ol significado de la ley débil de los grandes m’lmelos
desde el punto de vista de la inferencia estadistica.

"R. Garcfa. Fundamento semintico del concepto de ntimero.

M. C. DE MaoaeNo. Bl método de laboratorio en la ensefianza de la Matemética.

P. P1 CarLEsa, Nombramiento de profesores de Matemética en la censefianza.

media.
— — Bspiritu y orientaci6n de la Matemética en el bachillerato.

15 horas. Sesién dedicada a Iisicamatemdtica y Matemdlica Aplicada

K. FrANz. - Teoria de los servomecanismos lineales de alta precisi6n.

J. J. GIAMBIAGL Aplicacién del método de Hadamard al chleulo del campo
mesénico. '

E. A. M. Maomapo. Cileulo del p10med1o mensual de tempemtura en base a
los promedlos mensuales de 8, 14 y 20 horas.

S. S1sPANOV. Oscilaciones en el caso de resistencia proporcional al cuadrado de
la velocidad.

O. A. VARsAVSKY. Aplicacién de algunos conceptos de grupos topolégicos a la
Meefinica Cufintica. '

RESUMENES DE LOS TRABAJOS PRESENTADOS

Damos a continuacién los resamenes de la mayoria de los
trabajos presentados a las «Terceras Jornadas Matematicas Argen-
tinas», celebradas en Buenos-Aires los dias 10, 11 y 12 de julio
de 1950. De algunos (tabajos (Doetsch, Voelker, Glamblagl) no
se publican los restmenes, pues en este mismo nimero los tra-

bajos aparecen in extenso. En ntmeros sucesivos irdn aparecien-

do también algunos frabajos in extenso de los que aqui damos
su resumen.

=

Ty aba]os de Algebra Geomelria y Topologba

J. L. Masszra. Estabilidad condicional de un homeomorfwmo en el
entorno de un punto fijo.

Sea Z un espacio de Banach, producto topologico de dos
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espacios X, Y, uno de los cuales, por lo menos, se supone. eucli-
deano (de dimensién finita). Sea T un homeomorfismo en Z
con O como punto fijo. Admitimos que T tiene una diferencial
de Fréchet en O: Tz=Nz+o(|z||]), N lineal; maés precisamente,

si z=(x,y), c=Tz=(%,n), #,E¢ X, y,neY, entonces £==Lx -
o(|l«)), n=My+o(llzll), L,M lineales. Bajo hipétesis generales

acerca de las normas de I, M, se demuestra la existencia de un
«conjunto de estabilidad», es decir, de un conjunto S tal que:

a) TSE S; b) si zeS, Trz—0; ¢) S es el miximo conjunto

con las propiedades a) y b). S tlene una propiedad de separacmn
con respecto al espacio Z.

Si se aumentan las restricciones sobre T’ se obtiene gradual-
mente resultados que aclaran la naturaleza topolégica y analitica
de S. Por ejemplo, si T admite una diferencial de Fréchet con-

tinua en el contorno de O (si T es analitica), S es el grificor

de una funcién y=~F(z) que admite una diferencial de Fréchet

continua (que es. analitica) en ‘el entorno de O. Sin estas hipo-

tesis suplementarias S puede ser un conjunto bastante complicado,

a saber, puede no ser un continuo o puede ser un continud que

no es de conexién curvilinea.

R. A. RioaRaRrRA v Miscma CoTLAR, Sobre el andlisis armomco en
grupos abelignos.

La fundamentacién del andlisis ‘armoénico suele hacerse o

~ bien usando la teoria de ideales de anillos normados (Raikoff,

Gelfand), o combinando-el método de puntos extremales con la
teoria de representaciones de espacios’ de Hilbert (Cartan, Gode-
ment). En el presente trabajo se ofrece una exposicién simplifi-
cada y elemental de esta teoria, prescindiendo de la teoria de ope-
radores de espacios de Hilbert y simplificando las demostracio-
nes de los teoremas de Bochner y de Plancherel.

Eminio. O. Roxin, Sobre el concepto de ordenacidn em grupos.

El concepto de orden, es decir de conjunto ordenado, ha de-
mostrado ser de una fecundidad exiraordinaria en la historia de
la matematica. Resulta, pues, logico, tratar de aplicarlo a una
estructura tan importante como ser el grupo. Eso es, sin embargo,
en general imposible. Cuando se trata de un’semigrupo positivo,
se hace sin ‘dificultad y el semigrupo resulta converlido en un
latice. En cambio en los grupos mas sencillos, los ciclicos, no es
logicamente aplicable el concepto de ordenacién, ya sea lineal

a
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[ parcml A ellos se puede aplicar, a su vez, la nocién de orden
-ciclico.

Los postulados del orden ciclico fueron establecidos por E.

V. Huntington: «Sets of completely mdependent postulates for -

cyclic order», Proc. Nat. Acad.. Sci., 1924, aén cuando el origen
de estos postulados corresponde evidentemente a los trabajos,

anteriores, de fundamentacién rigurosa de la geometrfa. Flunting-

ton enuncia.los siguientes poqtulados

Dado un conjunto de elementos a, b, ¢, . .. definimos una re-
lacién ternaria, tal que 3 elementos a, b, ¢ (distintos) pueden estar
en una relaciéon de sucesmn que escribimos abe, tal que satis-
face a: -

E) abc—+cab

B) Sia,b,c son dlstmtos, se cumple por lo menos una de

las relaciones abe, beca, cab, ach, cba, bac.

C) Si a,b,c son distintos, las relacmnes abe, ach se ex-

D) Si se verifica la relacién a b ¢, son a, b, ¢ distintos.
2) zab, ayb—zay. :
3) zab, ayb—zyb.

9) Si a.b,c,z son distintos y se cumple abe, entonces se

cumple una de las dos relaciones abz, zbec.

Para determinar el orden ciclico pueden uL1l1zarse como de-
muestra Huntington, indistintamente los siguientes sistemas de
pdstulados: E,B,C,D,2 — .E,B,C,D,3 — E.B,C,D,9. Hun-
tinglon también demuestra la independencia de estos postulados.

Ev1denle1nente como un grupo puede, en general,  contener
subgrupos ciclicos de orden finito y de orden infinito, un con-
cepto de orden més general, para ser aplicable en grupos, debe

" incluir los de orden lineal (o mejor; parcial) y de orden ciclico.

- Damos a continuacién un sistema de postulados que incluye
ambos conceptos de. orden; y que llamamos ordenacién ternaria:

I) Dados 3 elementos a,b,¢c d1st1ntos, pueden estar ellos
en una relacién de sucesién que escribimos abc. '

II) abec es incompatible con cualquiera de las permutacio-
nes impares acb, bac, cba. :

II) abe, amb'—}_wbc, azxec.

IV) abe, bzc—abz, axc.
V) abe, cda—bca.
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Se discuten estos postulados, mediante los que se llega a lo
que parece la propiedad méas fundamental:

. Teorema: Si se verifica abe, cda, también se verifica:
abd, acd, bed, bea, bda, ¢db, cab, dab, dac, dbe. Es
decir, estamaos en presencia del orden ciclico.

Toda ordenacién parcial da origen a una ordenacién terna-
ria, que a su vez queda determinada por esta dltima, con tal que
toda cadena que aparezca en la ordenacién parcial tenga més de
dos elementos. ‘

Las aplicaciones a la teorfa de grupos son evidentes en los
casos mas sencillos, pero es de esperar que en casos mas compli-
cados este concepto de orden también pueda ser de utilidad.

ArsErto E. SacasTuME BERRA. Divisibilidad en grupoides.

Sea G un grupoide o sistema cerrado con respecto a un pro-
ducto asociativo (conmutativo y con unidad 1). Si se da una
ley M que a cada a¢G haga corresponder un subconjunto M(a)

de un conjunto fijo Mi, & se dice divisor de b segin M, a|b(M),

cuando M(b) & M(a). Los conjuntos M(a) deben cumplir sola-
mente la condicién M(ad) ¢ M(a). Queda asi generalizada la
~nocién de divisibilidad, cumpliéndose muchas de las propiedades
elementales referentes a multiplos, submultiplos, unidades, ele-
mentos asociados e ideales: un (M)-ideal es un subconjunto que,
simultineamente con un a ¢ G, contiene a todos sus multiplos (M).

El sistema {I} de todos los (M)-ideales I & G goza de pro-
_piedades que son caracteristicas y permiten, por lo tanto, inversa-
mente, determinar la divisibilidad (M). Otro tanto ocurre con
las clases A, B, ... de elementos asociados (M). Se tienen asi
dos procedimientos para determinar todas las posibles  (M).

Una divisibilidad (M) se dice incluida en otra (M’) (de un
mismo grupoide G), (M) S (M’), cuando a[b(M’) implica
a|b(M). Queda asi definido un ordenamiento parcial a cuyo res-
pecto todas las divisibilidades constituyen un lattice completo
L=L(G); reunion e interseccién de (un conjunto arbitrario de)
divisibilidades, dan también divisibilidades en G. El cero de este
lattice L es la divisibilidad trivial (T'), caracterizada por a|b(T)

cualesquiera sean a y b; la unidad de L es la divisibilidad absoluta

(A), caracterizada por ser @|b(A) si y s6losi b=a.c.
Se puede definir el grupoide asociado G* de G, que se ob-
tiene identificando los elementos de G que pertenecen a cada
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clase de asociados absolutos, y definiendo entre estos nuevos ele-
“mentos de G*, o entre las clases de asociados (A4) de G, un pro-
ducto C(d).'C(b) =C(ab), donde C(z) es la clase que con-
tiene a-x. La propiedad mas importante de G* y que justifica
su introduccién consiste en que los lattices L(G*), L(G) son
- isomorfos. _

El trabajo termina con la consideracién de algunas divisi-
bilidades_especiales y ejemplos. En particular se construye el gru-
poide asociado E*, del grupoide E,, de (clases de) restos mo-
"dulo m en el campo de los enteros. Si el modulo se descompone
~en factoves primos, m=p,% ...p%, E*, depende solamente

solamente de 105 ¢; y no de los p;. En particular, el lattice L{E*,") -

es isomorfo al de subconjuntos de un conjunto de n elementos.

L. A. SanTarb. Unas desigualdades entre los elementos de un tefrae-
' diro em geometria wo-euclidiona.

‘Polya ha demostrado, mediante las probabﬂldadeb geomé-~

tricas, que entre las longitudes [; de las aristas de un tetraedro
y los angulos. diedros «; correspondientes existen las desigualdades
x 8 6 6
— Zl<Zlie<—2Z1,
31 1 1

‘oA

Se trata de la generalizacion de estas desigualdades a las
geoméiricas no-euclidianas.

OrLaNDO B. ViLLaMAYOR, Nil - p - andllos.

Esludio sobre los anillos que cumplen las condiciones
'(w—xp)"—O (pz)i=0, donde p es un nimero primo fijo e
i y j funciones de z, la primera ‘de ellas acotada. (La segunda
condicién no es necesaria para p=:2). Se estudian los ideales
primos, se da un teorema de representacion y se estudia la arit-
mética de los ideales en esta clase de anillos.

Cusireo ViLLEGAs MARNE Un #emema sobre inwersién ZocaZ de irams-
~ formaciones. :

Diremos que un punto o e Ey es regular para la transforma-
cién x=x(E) si esta transformacién es conlinua en o y localnente
topolégica en todos los puntos de un entorno reducido de a.

De los teoremas de inversion local y de prolongacién continua

de ‘transformaciones interiores, ambos debidos a Stoilow, se de- -

duce inmediatamente que si I, y Eg son localmente homeomor-
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fos a E,, la transformaci6n ‘w:w(E) en un punto regular es
localmente equivalente a la transformacién z=¢p en =0, sien-
do zy ¢ variables comple]as
El teorema de inversién en los puntos recrulares extlende esle
resultado a espacios menos, restringidos en la siguiente forma:
Teorema: Si o es un punto regular para una transforma-

ci6r. x=x(€) de un espacm Ey regular, localmente compacto,

que satisface el primer axioma de numerabilidad, a un espacio

E, localmente homeomorfo a E,, dado un entorno U dz o y

un entorno V de su imagen a, se puede determinar una esfera
cenfrada en a y un dominio DU que contiene a ¢ yKCV
tal que D—(a) se c11v1de en m dominios desumdos D, de tal
manera que:

1) si n=3 cada C,=D, U(a) se transforma topologica-
mente en K; '

2) si n=2 se puede hallar una /éorrespondencia topologica

T}, entre C), y un circulo K, del plano complejo E¢, con centro
en el origen {=0, de tal manera que si £¢ se corresponden me-
diante T,L es, considerando también a x como variable compleJa

z(8) = a -+ Chh;

8) si n=1 la esfera K es un intervalo I cuyo punto medio

.es a, y es por lo tanto la unién de los intervalos semicerrados

I-I* cuyo tnico punto comin es @, y hay p conjuntos G, que
se transforman topolégicamente en I+ y g que se transforman
topolégicamente en I, siendo m=p+q.
CesirEo ViLLEGAS MaRS. Sobre algumas férmulas relativas al movi-
miento de fliidos.
Se dan demostraciones rigurosas de las s1gu1entes férmulas,
ampliamente conocidas

| d[fdA_/f(VN)clS+[f dA (1) 

- Aty - 8 4@
dQ  dwp - 1 L
@ T :G‘(,hz'P'_Evzz.—FZ.?),‘—G(-hl'FEV12+Z1)+8

| C)
AW _ 1o, 1 ST
@ =9 f pt g Vi —gVith=hlte @

Py

Py

&
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dWg
At T

La férmula (1) da la derivada respecto al tiempo de'la in-
tegral de una funcién cualquiera f cuando el dominio de integra-
cién es el volumen A(Z) ocupado en el instante ¢ por una de—
terminada masa de fltido.

~ Las férmulas restantes se refieren al funcionamiento en ré-
gimen de aparatos a través de los.cuales circula el flaido.

Estos aparatos pueden tener o 10 partes guatorlas como
las turbinas.

dW

dt

G(Vz Vz 17_1 I71%) e (4)

dQ
g €8 el calor récibido por
~unidad de tiempo pdr el flaido circulante; G es la ‘cantidad de
flaido que pasa por unidad de ‘tiempo. Las demés variables

tienen los significados usuales

po a través de sus partes giratorias;

Jost L, Massgrae - Juan J. ScEArrEr. Figura minimae que crubre 2

punios de una red,

Consideremos la red de puntos de coordenadas enteras respeclo

de un par de ejes ortogonales. Una figura plana F' se llamara una.

figura recubridora cuando, por cualquier posicién-de. F' en el
plano, por lo menos un punto de la red es cubierto por ella. El
problema consiste en: hallar, entre todas las f1guras recubridoras,
aquella de 4rea’ minima.

Se estudia el caso de las figuras convexas, se hallan acota-
" ciones para el area de figuras recubridoras, y caracterizaciones
- geométricas de las mismas, algunos criterios para figuras «mini-
males» o indisminuibles, y una serie de eJemplos interesantes.

‘Traba jos de Andlisis.

Misoma CotuArR vy YANNY FRENKEL. Mayor am‘es no adh,twws en la teo-
ria de Perron y Denjoy.

En la teoria clésica de integral de Perron (o de Den]oy) se
prueba que si una funcién de punto p(z) admite por 16 menos

una mayorante y una minorante, entonces -p(x) es integrable

Perron (Denjoy). Aqui las mayorantes o minorantes son fun-
ciones de intervalo aditivas. El objeto del presente trabajo es

o/

es el trabajo que entra al aparato por unidad de tiem- -

P N
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probar- que el mismo resultado subsiste si p(z) admite una ma-~
yorante, y una minorante cualesquiera, aditivas o no. Para tal
fin se extienden previamente a funciones no aditivas teoremas
fundamentales de la teoria de Perron-Denjoy.

Misora Cotrar - R, A. RIOABARRA Sobre series ortogonales lacunares
de dos variables.

Se prueba que las principales propiedades de las series tri-
gonométricas lacunares, y las de Rademacher, subsisten para una

- clase més amplia de las series ortogonales que verifican determi-

nadas condiciones generales obtemendose asi un método unificado
de demostracién. El mismo método permite extender al caso.de
series lacunares de 2 variables los resultados clasicos demostrados
para 1 variable.

YanNy FRENKEL - Misoga Cotwar. Sobre un lema de F. Riess.

F. Riesz prob6 en forma muy elegante el teorema funda-
mental, de la integral de Lebesgue, haciendo uso de un simple
lema, que resulté Wtil también para otras cuestiones; asi por
ejemplo, Hartman mostré que el mismo lema - puede ser usado
para la demostracién del teorema ergdédico. En la presente nota
se prueba que dicho lema, convenientemente generalizado, puede
servir para demostrar el teorema correspondiente de la integral de
Denjoy.

ArBERTO GoNzZALEZ DoMiNGUEZ. Sobre una represent’aczé‘w mtegral de

la delta conica. .

Sea F (t) una funcién definida en todo el eje real. Supongi-
mosla, para simplificar, sumable (aunque las consideraciones que
siguen tienen validez en casos mucho mis generales). Formemos
con ella la integral

d
(D( ) =mi 2ni fr(t)z2t ‘

Segtn que Re(z) Z 0, esta integral define dos funciones re-
gulares en los semiplanos superior ¢ inferior respectivamente. Pue-
de demostrarse que al tender z a x se verifica '

q

FR()dt 1
o] = ) =3 1) +F(—e)]+

—a

hm ([)l(z) =lim =
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F(1) dt
g 2=t y>0,

‘—”—«ﬂ i

L
21

a

| Fi)dt |
lim,(2) =lim 5. f B =) =y )+ F ()=

—_— .
'

(t) dt

2_g2’

a
LR
i

Es decir, que el efectuar sobre F(t) las operacmnes'indica-
das obteniendo ¢,(%) y tomar la parte real de esta funci6n, equi-
vale a operar sobre F(t) con la delta conica d(t2—zx?) de Dirac.
Igualmente el operador que transforma F(t) en F,(x) equi-
vale a la que puede llamarse «delta conica positiva». Considera-
ciones similares valen para la Iuncmn Fy(z).

Marro GuTitrrez Burzaco. Nota a la memoria de Cotllar-Ricabarra
sobre la integral de Caratheodory. ‘ '

La teoria de la integral y medida de Daniell-Stone-Bourbaki
considera una funcional lineal sobre un latice vectorial. Cotlar y
Ricabarra, por analogia con la medida exterior de Caratheodory,
consideran una funcional conveza y logran una teoria mucho
mis amplia.

Se simplifica en esl:a nota la caracterizacion del latice vec-'

torial de las funciones «integrables Caratheodory» sobre el cual
la funcional es lineal.

J. L. Massora. Sistemas de ecuaciones diferenciales periddicas de pe-
riodo T com respecto a la variable independiente y que admzten
soluciones de pertodo T’ inconmensurable con T, _
Para sistemas de orden n=1 (una sola ecuacién de primer

orden) o para sistemas lineales de orden n <2, se demuestra que

.la existencia de tales soluciones es imposible. En cambio, si el
orden es mayor, pueden existir tales soluciones y es posible hallar
condiciones necesarias y suficientes para que tal cosa ocurra. Es-
tas condiciones dicen, esencialmente, que la trayectoria de esas
soluciones excepcionales es una curva s1mple y cerrada sobre la
cual los. segundos miembros de las ecuaciones no dependen en
realidad, de la variable independiente.
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Prpro P1 Carrrsa. Sobre las funciones absolutamenie comtinuas.

Se da un ejemplo muy sencillo y se discuten las- demostra-
_ciones de los teoremas referentes a la superposmon de funciones. -

*"Traba]os de Metodologia y Diddclica.

' Roqur G. CArrANZA. Sobre el significado de la ley débil de los gran-
des naimeros desde el punto de vista de la inferencia estadistica.

"¢  La forma habitual de enunciar el teorema de Bernouilli
conduce a confusiones, que desaparecen al considerarlo desde el
punto de vista de la teoria de la inferencia estadistica desarrolla-
da modernamente, y para la que puede servir como un ejemplo
que tiene la venta]a de su sencillez' y de ser de facil demostra-
cidn. \ ‘ : .

Rouanpo Viorron GARGiA Pwmdamemt'o semdntico del conoepto de -
mero.

El obJeto de lesle ‘trabajo consiste en una exposicién  del
procedimiento por el cual es posible obtener los conceptos mate-
. méticos (en particular el concepto de mitmero) a partir de no-
ciones puramente logicas. Los puntos tratados son los siguientes:

1) Importancia del problema: Se sefiala la importancia de-
la fundamentacion de la matemaética a partir de nociones logicas,
ya que ella permite un tratamiento cientifico de problemas que -
habian sido con frecuencia objeto de especulacién metafisica. Se
.indica la notable contribucion de la escuela logistica en este te-
rreno.

2) Ulncacwn del problema: Se discute el problema de dénde
‘encontrar una linea divisoria entre l6gica y matematica. Se analiza
la sugestion de W. V. O, Quine, segtn la cual la loglca se ocu-
“pa del calculo proposmlonal y de la teoria de la cuantificacion,
mientras que la matematica comienza con el estudio de la rela-
ciér. «member-ship» (para Quine la posicion loigcista se reduce
al hecho de que toda la matematica se reduce a teorfa de clases).
Se precisa con nitidez cudl es el sistema semaéntico que invelucra.
la posicion minima de Quine, y se plantea el problema de si el
ambito U’ de obJetos de la teoria de clases agrega algiin contenido
al universo de los «designata» de aquel sistema seméntico.

8) Clases y propiedades. Se pasa revista a las: distintas for-

mas en que ha sido concebida la teoria de las clases. a) Russell y
las clases como simbolos incompletos; b) Quine y las razones para
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_ ﬁdoptar «clase» como concepto primitivo, y no «propiedady ;
.. ¢) Carnap, y la teoria segiin la cual «clase» y «propiedad» no son
sino aspectos seménticos distintos de entidades neutrales. '
4) Las paradojas. Sé estudia la influencia que tuvieron las
_ ‘paradojas légicas en el estudio de la teoria de las clases. La clasi-
ficacién de las paradojas en paradojas logicas y paradojas seman-
ticas. La teoria de los tipos de Russell. Los tipos ramificados. El
axioma_ de reducibilidad y el axioma de extensionalidad. Inconve-
nientes de la teoria de los tipos, ain de’ la simple. La solucién ‘
de Quine: abolir los tipos y restringir el empleo de «member-
ship». Como maneja Quine la abstraccion de clases y cémo evita
! -las paradojas légicas. *
' 5) La definicidn de niimero. Se estudmn los pasos necesarios -
para obtener una definicion. rlgurosa de ntmero natural en el.
sistema seméantico minimo del.que se ha partido. Se definen los.
nameros cardinales y se demuesira que: las definiciones son ade-
cuadas. Se define. luego el «ntimero de miembros de una clase ]
dada» y el «namero cardinal» de manera general. Se del'men ‘ ‘ i
las relaciones de sucesor y ancestral. ‘
6) El principio de induccidn completa. Se estudia con de-
talle la relacién «ancestral» y se muestrda con detalle como es
posible utilizarla para una complsta l‘onmahzacmn del principio
de induccién complcla :

" 7) El axioma del infinito. Se analizan las presuposiciones
seménticas involucradas por el axioma del infinito. Se plantean
dos vias para solucionar la dificultad: a) Abolicién de la feoria
de los tipos —siguiendo a Quine — y demostrar como teorema

. al «axioma del infinito», siendo para ello estudiar las clases
‘ engendiadas a partir de la clase nula; b) Adoptar — siguiendo a
Cornap — un determinado. lenguaje coordinado semejante al que

sirve de base a este trabajo.

o : Nota: Definiciones adoptadas en el lra])aJo
v «O=DF ()~ (ga) (fo)>
© «=DF«()[(ga) f2.(2) (fo= (z=))]>
2y =DF «(\) [(19) (1) [~(w=1). () (fr=(e=2) V (=)} b
«Nn'f»>=DF «(\g) [Is(g, f)]» «(Is(g, f)» 51gmf1ca «g es 1somorfo cont. )»

S =dft «(Mf) E)y) [fy (9) (g=F ﬂly)?”(g))] | .

.
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«*R>» :df «:;::z(g) [{(R» 9<9).(g2)} > gzl
*Smo=df «(\n){no(a)[((s» aCa). a(0))> o(n)]}
«Nny =df «*S"o».

"‘Mamioe C. DB MAOAGN"O. El método de laboratorio en la ensefianza
de la matemdtica.

En relacién con la dificultad que se ‘presenta a la mayor
parte de los alumnos secundarios, se informa en. este trabajo,
acerca del método de laboratorio para la ensefianza de la mate-
matica, en el ciclo medio, en espec1al en las escuelas técnicas
industriales y comerciales.

- Un breve comentario de los distintos métodos de ensefianza; ™

en especial, el método heuristico, antecede al .tema principal.

Se comenta la historia del -método dé laboratorio. -Se ha-
cen consideraciones generales sobre la aplicacién e importancia
del mismo y se encara su realizacion por medio de la creacién
de un laboratorio. Se da una lista de elementos que puede con-
tener el mismo y, al final, se dan los enunciados de trabajos
précticos, como ejerhplos de aplicacién del método.

Mocidn: Se propone la formacién de una comisién, dentro
de la U.M.A. para que estudic el problema de la ensefianza

de la Matemdtica en la escuela secundaria, que podria organi- .

zarse’ con el siguiente plan:
1) Formaci6n ‘del profesorado.
2) Métodos de ensefianza.

3) Programas. ——Modlhcamones innovaciones y reestructu-

racion de los mismos

" Prpro P1 CarrEsa. Contribucién a los temas programados: Nombra-

miento de profesores de Matemdtica en la ensefianza media. Es-
« piritu y orientacidn de la Matemdtica en el bachillerato.

Trabajos de Fisiomatemdtica y Matemdtica aplicada.
Kurr Frinz, Teoria de los servomecanismos lineales de alta precisidn,

La siguiente teoria se refiere a los servomecanismos linea-
les de alta precision que sirven para el control de magnitudes
contmuas Tratamos por ejemplo los dispositivos electromecéni-
cos para la estabilizacién automitica del rumbo de una nave o
para mantener una antena directiva de recepcion en la -direcciéon
de igncidencia de las ondas emitidas por un avién.
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Sea () el valor preciso de la magnitud controlada (pof ,
ejemplo el angulo de incidencia) y X(f) el valor indicado por -

el servomecanismo. En un servomecanismo lineal X(t) satisface
una ecuacién diferencial lineal con coeficientes constantes. A la
excitacién (f)=ept corresponde la respuesta del mecanismo
X(t)=T(p)ert. Esta magnitud, la llamada transferencia del
sistema admite una sencilla determinacién experimental y teorl-
ca. Para una excitacién arbitraria a(f) resulta

X() é% T(g) f(ge) g deo

-con  f(gow) :/x(t) egotdt.

»

En general esdificil evaluar tales integrales de I'ourier;
pero en el caso de un servomecanismo de alta precision y de
una variable continua z(f) la convergencia numérica de la si-
guiente serie convergente o semiconvergente para el error - del
sistema s excelente. '

® 1 ,deT\ dn
A= x<t>_x(t>_1 ), e

La respuesta del sistema a las perturbaciones de carjcter es-
tadistico (al ruido de fondo del receptor o al fading de las on*
das) es proporcmnal al ancho de banda del sistema

Q= f]T[zdm

‘mientras el error sistematico A disminuyé si el ancho de banda
aumenta. Se determinan transferencias 6ptimas (funciones ra-
cionales de p) para las cuales. se anulan las primeras n deriva-

das .
(d”,T )
dpr/ peo
y asume su valor minimo la magnitud
- (dn+1T) Qrtt —s Min.

d pn+1
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* " “Posee transcendencia préctica sobre todo la transferencia 6p-
tima con n=1

: 2.
y _ o
I(p)= T
. W 0
a la cual corresponde - ' : ; -
. .
(), (o) ===
dp2. p=0"" @g

Eligimos el ancho de banda éptimo de manera que resulta
un error sistemético A iguak al error estadistico. Las transfe-
rencias «6ptimas» con valores n=2 corresponden a circuitos
poco amortiguados. Tal servomecanismo (nz2) presentaria tran-
sitorios de gran amplitud y duracién y de caracter oscilatorio,
al iniciar su funcionamiento, ‘mientras después que 'los transi-
torios iniciales estén amortiguados, el error A(t) resulta pequefio.
Seraro SispaNov. Oscilaciones en el caso dé resistencia proporeional

-al cuadrado de la velocidad. ’ _

Se consic'lera1 el moyimiento de un punto ‘material bajo la
influencia de una fuerza proporcional a la_distancia, y teniendo
en cuenta la resistencia del medio proporcional al cuadrado de la
velocidad. Mediante una sustitucion la ecuacién diferencial del mo- -
vimiento se reduce a la de Bernoulli y se integra por cuadraturas.

Se dan férmulas exactas para los alejamientos sucesivos y un
método graifco para su rdpida construccién. Las integrales que
figuran en las cxpresiones para los periodos sucesivos conducen a
las férmulas aproximadas muy sencillas.

Oscar A. Varsavsky. Sobre los postulados de la mecdmica cudntica.

Se obtienen los postulados fundamentales de la Mecanica
Cuéntica agregando al formalismo clasico los siguientes dos prin-
Gipios: 4 :
10) Variables canénicamente conjugadas toman sus valores

. en espacios topologicos duales.

20) Existe para cada sistema fisico una funcién de cuadrado -
sumable en el espacio de coordenadas cuyo médulo mide la den-

- .sidda de probabilidad en dicho espacio. Su transformada de Fou-

. - . . - e
rier mide de la misma manera la densidad de probabilidad en el
espacio de impulsos.

\




