LAS S\EXT‘AS JORNADAS MATEMATICAS ARGENTINAS

Las Sextas Jornadas Mateméticas Argentinas organizadas por la Unién
MatemAtica Argentina con los auspicios de ln Facultad de Ciencias de la Edu-
eacién de la Universidad Nacional de Cuyo, tuvieron lugar durante los dias 24,
25 y 26 del mes de septiembre de 1953 en la ciudad de San Luis.

El da de la inauguracién los delegados de las jornadas fueron recibidos
en la Casa de Gobierno por el sefior Ministro de Educacién de la Provincia
en representacién del sefior Gobernador que se encontrabs ausente. En el acto
inaugural, tras la lectura de un cordial mensaje de salutacién y bienvenida
del Rector de la Universidad de Cuyo doctor I. Fernando Cruz, lefdo por el
Rector interino doetor Toribio Lucero, disert6 el doctor Julio Rey Pastor,

Director del Instituto de MatemAiticas de la Facultad de Ciencias de la Edu-.

cacién de San Luis, sobre el tema ‘‘Los mateméfticos argentinos’’. En la ex-
posicién, conceptuosn y elegante, se hizo resaltar el progreso realizado en la
Argentina en el campo de la matemética de los Gltimos treinta afios, progreso
al que actualmente estd contribuyendo grandemente la TUniversidad de Cuyo
por su labor en pro de la investigacién mateméitica y en favor del desarrollo
y cultivo de esta ciencia.

Las sesiones cientificas y actividades sociales de las Jornadas se desarro-
llaron de acuerdo al! siguiente programa:

Jueves 24 de septiembre de 1953

15 horas.—

I. — Conferencia del doctor Luis A. SANTALG, sobre el tema ‘‘Los Es-
pacios de la fisica’’.

II. - Comunicaciones:

19 Dr. MiscEA CornAR (Departamento de Investigaciones Cientificas de )a Uni-
versidad de Cuyo): Sobre un teorema de Beurling-Kaplansky.
Se demuestra que todos los elementos, para una demostrarién simplifica-
da de este teorema, se hallan ya en el libro de Zygmund, y que el mismo
argumento permite obtener las diversas extensiones dadas de esta pro-
posicibn.

20 Dr. D. VorLker (Departamento de Investigaciones Cientificas de la Uni-
vergidad de Cuyo): Transformaciones de la Hipétesis de Riemann.

Dos ejemplos de la reduecién de la hipbtesis de Riemann al problema de
comportamiento de ciertas funciones si su argumento tiende a infinito

por valores reales, Los sjemplos se basan en correspondenciag de la trans-

formacién de Laplace. Un tercer ejemplo, basindose en una operacién de
dicha transformaci6n, reduce en forma ansloga una generalizacién de la
hip6tesis de JRiemann. .

3¢ Dr. € Loisgau Roux (Departamento de Investigaciones Cientificas de la
TUniversidad de Cuyo): Soluciones nusvas de la ecuacion diferencial lineal
inhomogenea con coeficientes constantes.
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«Mediante" la transformaeci6n bilateral de Laplace son ganadas nuevas solu-
ciones. 8i la ecuacién caracteristica tiene n soluciones con partes reales dis-
tintas, hay n més 1 formas de la solucién de la ecuaeibn diferencial.

Dr. R. A. RiocaBarra (Departamento de Investigaciones Cientificas de la

Universidad Nacional de Cuyo): Cdloulo del espectro de una clase de ope-
radores.

8e caleula el radio del espectro de operadores de la forma AT, donde T
es traslaciébn de indice y 4 es producto por nfimeros ecomplejos.
Dr. Pepro Pr CALIEJA (Universidad de Eva Per6n): El teoreme de in-

crementos finitos en funciones vectoriales de una variable real o compleja.

Mediante la introduceién de niimeros derivonormados anflogos a los de
Dini, se extienden los resultados de Scheeffer sobre funciones numéricas
a las funciones que toman sus valores en un espacio vectorial normado
general, mejorando esencialmente los métodos y resultados contenidos en el
tratado de Bourbaki. El caso de variable independiente compleja tiene
ahora comportamiento distinto al de variable real y representa um ecaso
intermedio del correspondiente al cuerpo p-Adico de Hensel. Se estudian
también teoremas de aproximacién.

21.80 horas—

Cena. fria ofrecida por el Club Universitario de San Luis a las Delega-

ciones visitantes,

Viernes 25 de septiembre de 1953

9 horas.—

19

20

30

Scsién Cientifiea en el local del Instituto de Mateméticas.

Comunicaciones:

Dr. MisoEA CornAR (Departamento de Investigaciones Cientificas de la
Universidad Nacional de Cuyo): Un ieorema general de intarpblaoién de
operaciones lineales.

Se generaliza el teorema de interpolacién de M. Riesz cambiando la nor-

ma por normas mfs débiles. Se dan diversas extensiones y aplicaciones.
Dr. R. A. RicaBaRrA (Departamento de Investigaciones Cinetificas de la
Universidad Nacional de Cuyo): Sobre un teorema de conos en espacios
vectoriales topolégicos.

Se da una demostracién simplificada y una generalizaci6n del teorema
de existencia de elementos propios de conjuntos conmutativos que dejan
invariante un cono.

Dr. ALBERTO SAGASTUME BERRA (Universidad de Eva Perén): Ejemplos
sobre grupoides y sus diwisibilidades. .

Se llama grupoide en esta comunicacién, a un eonjunto G=1{a,b,c,...}
en ol cual esti definida una operacién de producto, asociativa, conmuta-
tiva, con elemento de unidad y un cero (mnecesariamente finicos). Ademés
no es restriccién suponer que se cumple la condicibn

e=bo , b=ad implican a=Db, (¢H)

‘en ceuyo caso el grupoide se llama un holoide, seglin “denominacién "de

¥ritz Klein,

Una divisibilidad en un grupoide u holoide G es una relacién a|d (D),
o simplemente a|b, que sea transitiva y tal que a|ab cualesquiera sean
a,b. Son ejemplos: la divisibilidad #rivial (T), en la que a|b(T) cuales-
quiera sean a,b; y la divisibilidad absoluta (4), en la que a|b(4) si
existe o tal que b—ac. -
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Los grupoides, como los grupos, pueden dividirse en dos grandes ea-
tegorias: los finitos y los infinitos.
I. Grupoides finitos: -

B8i @={1,a,...0,—9,0} es un grupoide de orden (—nﬁmero de ele-
mentos) %, ¥ ai.aj = aij, la matriz ||ag|| caracteriza a G. Esta matriz
es simétrica, de grado n—2, y compuesta de los elementos a, o ceros (no
pueden aparecer elementos 1 si se cumple la condicién de holoide (1)).
Puede, pues, indicarse G con la mnotdcién

G =n(ay, Gy « ooy Aln—2) Gpgy « .4y G202} . ..} An—2, n—2).

Existen:
1 holoide 2(...), irreducible;
S 2 holoides 3(...), irreducibles;
7 > 4(...), 4 >
31 »  5(...), 19 »
161 . »  6(...), 96 »

Irreducible significa que no es isomorfo a un producto directo de gru-
poides més simples.

Un ejemplo importante de grupoides finitos son los de clases de restos
E n de enteros (méd. m), de los cuales provienen, por asociacién de elementos
agociados absolutos, ciertos holoides que indicamos con E, *. Por ejemple
Eq* es 4(a,0;b), reducible.

En general se demuestra que cada elemento de E,* corresponde biu-
nivocamente a un divisor (en sentido ordinario) de m, y que por lo tanto
el orden de E,,* es igual al nimero de divisores de m, y que son isomorfos
dos de estos grupoides cuando las descomposiciones de los respectivos m
en factores primos tienen el mismo ntimero de factores de cada primo, pero no
depende de cufiles sean estos primos. Por ejemplo, E* ~ E,* ~ By * ~ FEpg*,
si p,q son dos primos distintos.

Este Ep,* tiene 13 divisibilidades; en el Epzg* hay 114, en el heloide
Epg* (de orden 8) hay probablemente més de 200.000.

El lattice de las divisibilidades de JEp» es isomorfo al de subconjuntos
de un conjunto de n elementos (parcialmente ordenado segfin la relacién
de inclusién).

I1. Grupoides infinitos:

Como ejemplo de singular importancia dentro de los holoides infini-
tos, tememos el N ={1,2,3,4,...,0}, formado por los nfimeros naturales
(0 incluido) con la operacién de multiplicacién ordinaria. El conjunto de
todas las divisibilidades en N tiene por lo menos la potencia del continuo,
como resultari de lo que sigue.

Nos limitarémos n describir tres tipos de divisibilidades en N. Esta
deseripeién se basarf en la particién que una divisibilidad produce em N,
Por medio de sus clases de elementos asociados; aunque csta particién sola
no determina, como se sabe, la divisibilidad (por la existencia de divisi-
bilidades wéfmeras)

En primer lugar tenemos la divisibilidades tipo (Cm) , que no son
sino la traduccién de las divisibilidades absolutas en E,*, y tienen por
lo tanto iguales propiedades que éstas, Se comprende que es poslble trans-
portar también a este caso otras divisibilidades de los holoides® B *.

Otro tipo estd en las divisibilidades que llamamos %ipo (M), en un
grupoide arbitrario G y en particular en N. Sea M un subeonjunto cual-
quiera de &. Diremos que a|b(M), cuando todo miltiplo absoluto de ¥
contenido en M es también mdltiplo absoluto de a. Por ejemplo: G=N
y M=tN, conjunto de los miltiplos ( en sentido ordinario) del nGmero
natural #; en esta divisibilidad, es a|b(M) si y s86lo si a es divisor (en
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el sentido ordinaric) del m.c.m. [D,t]. En esta divisibilidad, son unida-
des, todos y solos los divisores de .

En tercer lugar, tenemos las divisibilidades tipo (K). Indiquemos con
K = {0,ky%s,...} una sucesién creciente de nfimeros naturales, que puede
ser finita o no. Dada K, definiremos las clases (de asociados): A4, ={0}
Av=kv—1+1, kv 1428, ..., v}, v=1283,... (incluso si %, =o0,en cu-
yo caso A, no es acotada) Fmalmente, se pone Av| . para todo v; Av | 4p
(para p. >0) si v<<po, en otros términos, que n|0(K) para todo =; nlm(K)
(para m> 0) si y solo si siendo nedv,med ©, €8 V=T

8i K y K’ son dos sucesiones, para que (K)<(XK’) es neoesario y su-
ficiente que { v} sea suoesién parcial de {Iv'}. En particular, a sucesio-
nes distintas corresponden divisibilidades distintas; de donde resulta que
el conjunto de divisibilidades tipo (X) tiene la potencw del continuo, que-
dando asf demostradae la afirmacién hecha al prineipio.

De la propiedad recordada resulta que, si incluimos (T') entre las di-
visibilidades (IT), éstas constituyen un lattice completo cuyo infimo es
(T), y el supremo la divisibilidad (N) definida por la sucesién N—{ 2 }.
Puede probarse (efr. Tesis de la Srta. N. Placeres) que tal lattice es
modular. Otras propiedades interesantes de las divisibilidades (X) son:
la de coincidir para ellas las nociones de cuasi-multiplicatividad y multi-
plicatividad, y la de que todos los ideales y coideales (K) son principales.
Dr. MiscEA CorraRr (Departamento de Investigaciones Cientificas de la
Universidad Nucional de Cuyo): Sobre un teorema de Mijlin.

Mijlin (Uspehi, 1948) afirma que el operador dado por una integral sin-
gular cuyo simbolo es acotado, es acotado sobre el espacio de las funciones
de cuadrado integrable Lebesgue. La demostracién de Mijlin es incorrecta.
Se da una proposicién general que contiene el teorema d= Mijlin como caso
particular.

Dr. MANUEL BALANzAT (Facultad de Ciencias de la Educacién de la Uni-
versidad Nacional de Cuyo): La diferencial de Hadamard - Frechet en
los espacios abstractos.

Se hace el estudio de las posibilidades de extensién de la diferemcial
en el sentido de Hadamard - Frechet a espacios abstractos que no sean
métricos vectoriales.

Dr. ALBERTO GONzALEZ DoMINGUEZ (Facultad de Ciencias Exactas y Na-
turales de Buenos Aires y Direecién Nacional de la Energia Atémica):
Sobre la integral de la derivada enésima de la delta hiperbélica.

Sean Kk, u, parfimetros reales, y pongamos
BP=kA 4kl lt—ke 3 (Gk) =dk, dk, dk, dk,

La expresi6n
o
In=/[ [ [0 [B N2 u?] (dk),
—co

que aparece a menudo en las memorias sobre electrodinimica cuéntica,
carece de sentido como distribucién, pues la integral diverge; sin embar-
go, 8f en la integral mfltiple que define a la expresién 3.7) [k°4 13u%]. 1
se permuta el orden de integracién y se calcula la integral resultante de
acuerdo con los preceptos de la teorfa de las distribuciones, se llega a la
férmula siguiente

(=12 (n—29)!x

In= Ry
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Esta férmula’ contiene, como cagos particulares, resultados de Schwin-
ger (Physical Review, 76 (1949), pag. 800; Katayama, Progress of Theo-
retical Physies, 5 (1950), phg. 274; Peaslee, Phys. Review, 8i (1951),
pag. 108 y Killen, Arkiv for I'ysik, 5 (1952), pag. 131

Ing. Emizio Roxmy (Universidad de Buenos Aires): Sobre las aplicacio-
nes de la geometria algebraica o algunos problemas de la teorfa de los
nimeros.

La aplicacién de la geometria algebraica a algunos problemas dioffn-
ticos es de notable fecundidad cuando se trata de hallar las soluciones en-
teras o racionales de ecuaciones de tercer grado. Los conocidos métodos
de la cuerda y de la tangente para hallar, a partir de una o varias solu-
ciones conocidas, otras nuevas, se generaliza ffcilmente estudiando la po-
pibilidad de aplicar curvas de grado superior en lugar de la recta. Se
estudia la posibilidad de aplicar procesos andlogos a curvas de grado su--
perior al tercero, a curvas alabeadas y a las superficies.

,m.g»,fg-(:.-:.fw‘__.. 7

8¢ Dr. A. A. MonTERO (Universidad Nacional de Cuyo): Los filtros cerra-
dos de espacios compactos.
Resumen: Se da una condicién necesaria y suficiente para que un re-
ticulado, sea isomorfo al de los filtros de conjuntos cerrados de un espacio
compacto. Se consideran los casos de espacios métricos, finitos y totalmente
disconexos.

13 horas.—
Partida del local de la Facultad para el Potrero de los Funes. Asado en

la casa quinta de la sefiora Josefina B. de Saé.

15.30 horas.—
Excursién por la zona serrana de San Luis, visitando el Vole4n, el Tra-
piche y La TFlorida.

Sibado 26 de Septiembre de 1953

8.830 horas.—
Sesién Cientifica en el loecal del Instituto .de Matemiticas,

Comuniecaciones:

i® Dr. Serero Sispanov (Facultad de Ingenieria de San Juan): Oscilaciones
de un péndulo fisico cualquiera con um sélo punto fijo.

Los tres 4ngulos de Euler no son cémodos para investigar pequefios
movimientos de un sélido cualquiera colgado de un hilo y sometide a la
accién de la fuerza de la gravedad, puesto que dos de dichos 4ngulos no
conservan valores pequefios. )

Pueden elegirse los tres Angulos en forma tal que todos sean peque-
fios, lo que permite desarrollar en series las soluciones del sistema no in-
tegrable de las ecuaciones del movimiento segfn las potencias de tres va-
riables.

Sin tropezar con grandes dificultades de célculo se tiemen en cuenta
los infinitamente pequefios de primero, segundo y tercer orden, llegando asi
a los resultados aplicables entre limites relativamente extensos. Se obtie-
nen ecuaciones generales del movimiento en que figuran tres momentos
axiales de inercia y tres momentos de desviacién. De suerte que dichas
ecuaciones pueden aplicarse a todos los sélidos colgados en cualquier po-
gicién, .

Se da una férmula para la precesién que refleja la influencis do va-
rios factores sobre este fenémeno y se indica una manera de. colgar un
s6lido de tal manera que la precesién sea minima. De este modo so de-
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muestra que cualquier cuerpo debidament suspendido puede servir como
péndulo de Foucault. )

Se indica una forma més ventajosa de péndulo de Fouecault, lo que
permite acortar considerablemente la longitud de su hilo haciendo eémodo
y portitil el aparato. Se tiene en cuenta la resistencia del aire sobre el
movimiento y se indiea un dispositivo para disminuir su influencia a fin
de obtener resultados satisfactorios con péndulo de peso liviano.

Dr. Luis A. SaNTAL6 (Universidad de Eva Perén y Comisién Nacional
de Energia Atémica): Sobre algunos espacios de la fisica.

Be trata de ver la métrica necesaria para ciertos espacios de la fisica,
y en particular, si la existencia de una métrica aparece ecomo obligada o
si pueden construirse independientemente de toda métrie:

Dres. AqusTiNy DURANONA Y VEDIA y JORGE STarICCO (Universidad de Eva
Perén y Comisién Nacional de Energia Atémiea): Resolucidn de una ecua-
cién integral que aparece en la teoria de la dispersién de partioulas.

En la teoria de la dispersién de particulas por la accién de un centro
de fuerzas surge la ecuaci6n

o
b =—3% f VM L (ker)rdr
0

en la cual y; (k) es la funcién de fase de las ondas dispersadas, asociadas
a las particulas y V7 (r) el potencial del ecentro de fuerzas que se supone
del orden o(l/r). Haciendo la hipétesis de que ¥ (r) es de tal natura-
leza que

o 0]
TVanys—1ldy
U

converge absolutamente para R(s)>1, se determina V() por aplicacién
de la transformacién de Mellin.

Ing. GrRE@ORIO KLIMOVSKY (Universidad de Buenos Aires): Ezpresién de
los cdlculos funcionales de orden mayor que uno como cdleulos funcionales
simples aplicados de primer orden.

Se intenta mostrar que los lenguajes l6gicos m#s fuertes que el
cAleulo funcional de primer orden pueden construirse dentro de éste. Para
los lengnajes del tipo ‘‘set theory’” este es un hecho conocide, toda vez
que se expresan como sistemas axiométicos que admiten una formulacién
dentro del chleulo funecional de orden uno (econ la restricei6n de que se
debe admitir la identidad como relacién primitiva). En este trabajo se
muestra que lo mismo sucede con los céleulos funcionales de orden supe-
rior al uno, incluido el chleulo funcional de orden omega que encierra la
llamada ‘‘teoria simple de los tipos?’. .

Como ejemplo del método a utilizar, se considera el efleulo funcional
puro de orden 2. Se muestra como es posible formular las reglas de for-
macei6n de éste mediante postulados convenientes. Se desarrolla un artificio
para la expresién de las férmulas compuestas de variables proposicionales.
Se muestra que los axiomas del sistema funcional son ahora Teoremas.
Solo es mecesario introducir como nuevos postulados las reglas de inferen-
cia (y no todas). Se muestra la manera de extender esta construccién a
los ecfileulos de orden superior al 2.

Dr. B. LaMMEL (Universidad Nacional de Tucumén): Un edleulo con su-
cesiones que proviene de la ecuacién de Laplace en itres dimensiones.
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Be obtiene, en particular, una multiplicacién con ‘‘nfimeros’’ repre-
sentados por sucesiones que tienen la propiedad conmutativa y la de no
tener divisores del cero.

Dr. Jurio REY PASTOR (Facultad de Ciencias de la Edueacién de la Uni-
‘versidad Nacional de Cuyo): El nuevo cdloulo infinitesimal.

Las exigencias de la TFisica han obligado a ampliar los cuadros del
AnAlisis mateméitico, no siempre con el rigor 16gico deseable, pero eon pro-
bada eficacia préctica. En este orden de generalizaciones se proponen en
esta comunicacién dos métodos rigurosos:

Ampliaeién de los operadores clisicos de las ecuaciones en derivadas
parciales de la TFisica Mateméitica. sustituyéndolos por otros operadores
més generales, aplicables a funciones que no admiten derivadas segundas
y hasta pueden carecer de primeras,

Validacién sencilla y rigurosa del simbolismo de Dirae, sin necesidad
de recurrir a la novisima teoria de las distribuciones de Schwartz, basada
en el Anilisis funeional.

Dr. Pasovan Sconzo (Observatorio de Eva Perén): El caso de intervalos
grandes de tiempo en el problema de la determinacién de las érbitas pla-
netarias.

Se expone un método algebraico para la determinacién de una 6rbita
eliptica kepleriana, calculando por aproximaciones sucesivas la posicién y
la velocidad del planeta en instante determinado.

Para superar las dificultades que surgen de la mo convergencia de las
geries f y g de Lagrange en los casos de intervalos de tiempo muy grandes,
se emplean las expresiones cerradas de dichas series debidas a Kuhmert.
Trabajos de Seminario realizados en el Instituto Matemético de San Luis.

Sra. de Sosa PAEz y Srta. Mufoz: Problemas sobre variedades no li-
neales del'espacio de Hilbert.

Srta. MAzzARINTI y Srta. LozANo: Resolucién con el compds de proble-
mas de tercero y cuarto grado. '

13.30 horas.—

Almuerzo de despedida a las Delegaciones visitantes.

El dia 25 por la noche en el salén de la Direccién de Cultura de la Pro-

vineia la concertista Srta. Roswitha Roxin obsequié a los comgresistas con un
brillante concierto de piano.

En la sesi6n de clausura se acordé por aclamacién:

a) Enviar un saludo y una felicitacién por la labor que viene realizando

para el progreso de la investigacién matemébtica en el pais el Rector de
la Universidad de Cuyo, doctor I. Fernando Cruz.

) Apgradecer a las autoridades universitarias de San Luis y en especial

al Delegado Interventor de la Facultad de Ciencias de la Edueacién,
doctor Humberto M. Lucero, por la magnifica y cordial hospitalidad pres-
tada y por el aboyo moral y material recibido para la celebracién de
las Jornadas. :

¢) Agradecer en el mismo sentido y por las mismas causas al Gobierno

de 1a Provincia 'y a la Direccién de Cultura de la misma.



