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From equations (20) and (21) one ean form the following qua-
litative ideas about the spatial development of the thermal spectrum.
According to equation (20) and the properties of the heat source
funetion, the neutron pulse spreads in energy space in the neighbor-
hood of the source in a maner similar to the spread of a tempera-
ture pulse in real space at small times. According to equation (21)
the spectrum takes on a Maxwellian distribution as z2— o i.e. far
from the source as is expected. If one focuses attention on an indi-
vidual energy group one notes from (21) that the approach to
equilibrium is determined by the algebraie sign of the square bracke-
ted term. ¢ is either a decreasing funetion of distance for a suffi-
ciently high energy group regardless of the value E, or an increasing
function of distance for a sufficiently low -energy group provided
E, is also sufficiently small. It is interesting to note that the energy
level E, of the source influences the approach to equilibrium.
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CRONICA
LA REUNION ANUAL DE LA UMA

Conforme a lo anunciado, en los dias 11 a 13 de octabre de 1962 se rea-
liz6 en Rosario la Reunién anual de comunicaciones cientificas de la Unién
Matemética Argentina. La Reunién tuvo lugar en los locales del Instituto de
matemética de la Facultad de ciencias matemiticas de la Universidad Nacio-
nal del Litoral, cedidos gentilmente al efecto por las autoridades de la misma.

La Reunién fue muy concurrida, participando en ella, ademés de numero-
sos gocios de la UMA de Buenos Aires y de Rosario, los representantes y de-
legados de las siguientes instituciones:

Instituto de matematica y estadistica de la Facultad de Ingenieria y Agri-
mensura de Montevideo: Enrique M. Cabafia; Jorge Lewowicz; Alfredo Gan-
dulfo. .

Consejo Nacional de Investigaciones cientificas y técnicas: Andrés Valeiras.
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Junta de Investigaciones cientificas y experimentaciones de las Fuerzas ar-
madas: Carlos A. Lara.

Facultad de ciencias exactas y naturales de Buenos Aires: Luis A. Santal6.

Facultad de ciencias econémicas de Buenos Aires: Fausto I. Toranzos,
Elias De Cesare, José Barral Souto.

Facultad de ciencias fisico-mateméticas de La Plata: Horacip Porta.

Universidad Nacional de Cérdoba: Vietorio Urciuolo, José Norberto Aguirre.

Facultad de Ingenieria quimica de Santa Fe: Armando R. Ottalagano,
Elio Juan Pascual, Lelio German Saccone, Julio Mijelman, Mauricio Gregorio
Epelbaum. '

Facultad de ciencias de San Juan: Eduardo Zarantonello, Carlos Loiseau.
Facultad de ciencias de San Luis: Wilhelm Damkohler, Fausto A. To-
ranzos. '

“ Pacultad de ciencias naturales de Salta: Roberto German Ovejero.
Facultad de ciencias exactas y tecnologia de Tucumén: Radl. E. Luccioni.

Universidad Nacional del Sur (Bahia Blanea): Antonio Diego, Alberto
A. Suarez, Héetor Arango, Jorge Santos.

Universidad Nacional del Nordeste (Corrientes y Resistencia): Jorge
Atlantico Rodriguez; Marcos Marangunic, Héctor E. Tamburini.

Las sesiones se iniciaron con una reunién preliminar que tuvo lugar en
el Jocal del Instituto de mateméatica de la Facultad en la que intervinieron
especialmente los delegados universitarios a fin de considerar los problemas
vineulados con el intercambio de profesores, en vista especialmente de las
necesidades de los institutos del interior. La reuni6én, que fue presidida por
el presidente de la Unién Matemética Argentina, profesor >Jobsé Babini con-
sideré diversas cuestiones relacionadas con el problema mencionado: contrata-
¢ién de profesores extranjeros, sistemas de becas, intercambio de profesores
y de estudiantes, resolviéndose designar una comisién integrada por los pro-
fesores Babini y Santalé de B. Aires y Gaspar de Rosario para que estudie
y proponga soluciones de los diversos problemas planteados.

Se procedié luego a la inauguracién oficial de la Reunién en un acto
que tuvo lugar en-el Aula magna de la Facultad. Abrié el acto el presidente:
de la UMA quien recordé la actuacién de los profesores Levi y Rey Pastor,
guardando los presentes un minuto de silencio en homenaje a la memoria de
este Gltimo, fundador y animador de la UMA y de su Revista. A continua-
cién el decano de la Facultad, ingeniero José Leén Garibay, inauguré oficial-
mente la Reunién con un conceptuoso diseurso, luego del cual el profesor
Luis A. Santalé hizo una exposicién sobre ‘‘Geometrias finitas’’, con una
puesta al dia de los prineipales problemas pendientes y resultados recientes
de la teoria.

El viernes 12, en el local del Instituto de matemitica, se celebraron cua-
tro reuniones de comunicaciones cientificas, presididas respectivamente por
los profesores Eduardo Gaspar, de la Universidad del Litoral; Roberto Ove-
jero, de la Universidad de Tucumén; José Barral Souto de la Universidad
de Buenos Aires y José Norberto Aguirre, de la Universidad de Cérdoba.
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Se presentaron las siguientes comunicaciones, algunas de las cuales mo-
tivaron observaciones por parte del numeroso ptblico asistente:

1. G. KrummovskyY (Universidad de B. Aires): Reformulacién de la interpre-
tacion de Curry de los sistemas inferenciales de Gentzen.

Se propone una interpretacién de los sistemas LA(S) y LC(S) de Gent-
zen-Curry, sin usar conceptos como los de sistema formal de Curry, U-lenguaje,
ete. Se emplea la metodologia usual que utiliza nociones como las de sistema
sintdctico, sistema seméntico, interpretacién, ete. Se definen las nociones de
‘“condicién de verdad positiva’’ y ‘‘sistema seméntico naturalmente asociado
a uvo sintdetico’’, con las cuales se puede ver que las reglas de Gentzen salen
como <ondiciones de verdad positivas para definir ‘‘verdad’’ en una exten-
sién del sistema naturalmente asociado a 8, condiciones que permiten definir
el sentido de las proposiciones moleculares, de manera aniloga al método de
las tablas de verdad, pero incluyendo el sistema LA (O) que lleva a la légica
intuicionista. Se ejemplifica el método para la 1égica positiva (implieacién,
disyuncién, conjuncién).

2. A, MoxnTEIRO (Universidad N. del Sur): Algebras de Nelson semi-simples.

Sea (4,>,\,—, ],— 1) un 4lgebra de Nelson, esto es un N-latti-
ce en el sentido de H. Rasiowa (Fundamenta Math.,, 46 (1958), pags.
61-80). Una parte D de 4 se dice un sistema deductivo si: 1°) leD; 29)
Si aeD y a —>beD entonces beD. Consideraremos solamente sistemas de-
ductivos propios, esto es tales que D £ 4.

El radical de 4 es la interseccién R de los sistemas deductivos méxi-
mos. El 4lgebra 4 se dice semi-simple si B = |1 } .

TEOREMA. — Para que un dlgebra de Nelson sea semi-simple es mnece-
sario y suficiente que una cualquiera de las condiciones siguientes sean ve-
rificadas :

1) (a—>b) —sa=oa ; 2) lava=1
3 a—b="Ja\/b ; 49) Todo sistema deductwo irreductible
es mdwimo.

Es posible probar que la nocién de 4&lgebra de Nelson semisimple es
equivalente a la mnocién de 4lgebra de Lukasiewicz trivalente (Gr. Moisil -
Analele Universitatii C. I. Parhon, Serie Acta Logica, 3 (1960), pags. 83-95)
a condicién de eseribir No = —2x y pox =~ |—2.

Si a los axiomas del calculo proposicional construetivo con mnegacién
fuerte agregamos uno de los axiomas siguientes:

19) ((@a—>b)—a)—a 29 Ja\va

obtenemos un calculo proposicional equivalente al cileulo proposicional tri-
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valente de Lukasiewiez, a condicién de identificar la implicacién de Lukasiewicz
con el operador binario definido por la férmula:

a.—>b=(@ —>b) AN(—b— —a)

y la negacién de Lukasiewicz N con la negaciéon fuerte (—).

3. L. TorreEs MoONTEIRO (Universidad N. del Sur): Scbre un teorema de Lo-
) rengzen. - :

Dado un conjunto ordenado I, se dice que L es el reticulado distributivo
libre sobre I si: 19) existe un isomorfismo de orden g de f en L tal que L es
el reticulado engendrado por el eonjunto g(I); 2°) dada una transformacién
isétona f de I en un reticulado distributivo 4, entonces existe un homomorfismo
h de L en 4 tal que h(g(i)) = f(¢) para todo ¢ de I.

Esta nocién se debe a Lorenzen (J. 8. L. 16 (1951), pégs. 81- 106) que
demostré la existencia de L. Indicamos a continuacién una construecién sencilla
dc L. Sea E = 2! ei conjunto de todas las transformaciones isétonas de I en el
conjunto ordenado (0,1) donde 0 < 1. Un punto de E serd representado por
x = (xi). Sea g(¢) = Gi el conjunto de todos los puntos z de E tales que
@i =1y sea L el anillo de partes de E engendrado por el conjunto de todos
los Gi, entonces se prueba que L es el reticulado distributivo libre sobre el
conjunto ordenado I.

En el caso particular en que el orden sobre I coincide con la relacién de
igualdad, L es el reticulado distributivo libre que tieme un conjunto de geme-
vadores libres con potencia igual a la potencia de I y la construccién anterior
coincide ecn una construeciéon conocida.

4. L. Torres MoNTEIR0O (Universidad N. del Sur): Algebras implicativas tri-
valentes.

Sea 4 un 4lgebra implicativa (L. Henkin Fundamenta Math. 37 (1950),
pags. 63 - 74). Diremos que 4 es trivalente si es isomorfa a una sub-dlgebra
de un producto cartesiano de cadenas con fres elementos.

Teorema: Para que un 4lgebra implicativa sea trivalente es necesario y
suficiente que se cumpla una cualquiera de las dos condiciones siguientes:

(T) ((@— ¢) > b) > (((b —>a) —»b) —b)=1

(A) Todo sistema deductivo completamente irreductible o es méximo o
ost4 contenido propiamente en un solo sistema deductivo propio.

Las 4lgebras de Heyting trivalentes han sido caracte izadas por J. Lu-
kasiewicz (Les Entretiens de Zurich (1938) pégs. 82-100) por medio de la
férmula:

(L) (—a—>b) - (b »>a) ->b) »>b)=1
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Cualquiera de las condiciones T y A caracteriza también las algebras de
Heyting trivalentes.

5. M. L. y S. GAsraMIiNzA (Universidad N. del Sur): Un conjunto de tres
postulados independientes para los reticulados de Morgan.

En esta nota damos una caracterizacién de los reticulados de Morgan a
través de dos operadores, umo binario — y otro monddico — por medio de las
siguientes igualdades:

Al. ¢ >—yYy=y—>—=z
A2, (> —y) >y=y
A3, (x> YY) —>2=—(—2—>2) >— (y —2)
Un reticulado de Morgan es un sistema (M, A,V ,— ) formado con un
conjunto no vacio M sobre el que estdn definidas dos operaciones binarias

A,V y una monéddica — tal que (M, A ,\V) es un reticulado distributivo y
ademés se verifican las siguientes propiedades:

Ml., ——2x==x

M2. — @V =—sA—y

La nocién de. reticulado de Morgan ha sido considerada por Gr. C. Moisil
en su trabajo “Recherches sur l’algébre de la logique”, (Annales Scientifiques de

VUniversité de Jassy, 22 (1935), pp. 1-117), y estudiada por J. Kalman (1958)
con el nombre de i-reticulados distributivos.

6. D. BrRIGNOLE DE MARTIN (Universidad N. del Sur): Awiomatizacion de un
N-reticulado. .

1. El concepto de N-reticulado es indicado por H. Rasiowa en: ‘‘N-
lattices and constructive logic with strong negation’’ — Fundamenta Mathema-
ticae, 46 (1958) pags. 61-80.

Indicaremos aqui una axiomatizacién de tales Algebras, utilizando como
conceptos primitivos dos operaciones binarias: implicacién e infimo y un ele-
mento fijo: 0.

2. Sea (4, —, A\,0) un &lgebra en la que se dan las siguientes defini-
ciones:

DEFINICION 1: 0 — 0=1

DEFINICION 2: ¢ —> 0=~a

DEFINICION 3: ((¢ —0) A(b — 0)) —> 0=a VD

(4, —, A ,0) verifica los siguientes axiomas:

41) (¢ —> a) = b =D
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42) (a—> By AD=D

43) a A~ (8 A~D)=aA (a—>b)

44) a — (b ANc)=(a — b) A (a — ¢€)

45) a —> b=~b — ~a

46) a— (@ — (b —> (b — ¢))) = (¢ A B A ((@ A b) —> ©)
A7) ~( ~ae AD) — (@ —> b)=a6—> D

A48) aAN(aVb)=ua

49) a AV o)=(cAa) V (¢ Ab)

410) (e A~a) V (B V ~b)=a A\ ~a

(4, A,—> ,0) es un N-reticulado.

3. La implicacién de la presente axiomatizacién verifica la llamada pro-
piedad contrapuesta: a —> d=~b = ~a.

Esta implicacién no es la que figura en la axiomatica dada por H. Ra-
siowa; la relacién entre ambas est4 dada por las siguientes igualdades:

66— b=(a->bW)N(~b—>~a)

a-—> b=a — (a = b)

7. A. Diggo y A. SuiArez (Universidad N. del Sur): Aziomdlica para las
algebras de Boole en términos de implicacion.

Una axiomitica para las algebras de Boole, con la operacién de implica-
cién y la constante 0 (primer elemento) como conceptos primitivos, ha sido
dada por Bernstein (1934). :

Damos una axioméatica del mismo tipo basada.en dos igualdades que. son
més simples que las indicadas por Bernstein y que nos parecen mas féciles
de manipular.

Consideramos el sistema (X,—,0), donde 0¢X y “—” es una operacién bi--
naria sobre X, verificando, para todo a, b, ¢eX, las. siguientes igualdades:

1) (@ — a) — b=b

2) a > ((¢c—> 0) = (b > 0))=(a—>b)— (a—»é)

Definiendo:
0—>0=1,aeVb=(@e—>0) >b —a=ac —0 a ANb=—(—a\/—Db),
se demuestra el l

TEOREMA: El sistema (X, \, A, — , 0,1) es un 4lgebra de Boole,
donde ¢ — b = — a\/b. »
Se demuestra ademis la independencia de los axiomas 1) y 2).
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8. A. SuArez (Universidad N. del Sur): Sobre reticulados distributivos U-
bres condicionados.

Sea G un conjunto de cardinalidad 7 y consideremos el conjunto
P de las formas polinomiales construidas a partir de las variables

(Xi)ier (—T_—_ G= n), las constantes 0 y 1 y los signos A,\/, (,).

Sea C un conjunto de igualdades formales a — 8, donde a,8e P a las que
llamamos condiciones.

Un reticulado distributivo Le¢, con primer y dltimo elemento se diee un
reticulado libre condicionado por C con el conjunto G de generadores libres si:

1° G engendra a Le,

29) G verifica las condiciones,

39) Toda aplicacién de G en un reticulado distributivo 4 con primer y
dltimo elemento, que respeta las condiciones C se puede prolongar a un
homomorfismo de Le¢ en 4.

Damos una construccién de Le¢ eomo anillo de conjuntos, generalizando
la indicada por Luiz Monteiro (en un trabajo afn no publicado), para el
caso en que C establece condiciones expresables en términos de una relacién
de orden parcial. Nosotros seguimos el método empleado cn ese trabajo.

La construceién es como sigue:

Sea 27 el conjunto de todas las aplicaciones de I en {0,1 } . Conside-

ramos el conjunto E de las aplicaciones de 27 que verifican las condiciones
dadas y definimos Gi como el conjunto perteneciente a 27, formado por aque-

llas aplicaciones de componente i-ésima igual a 1.
El anillo generado por los Gi es el reticulado Le.

9. M. A. DickMANN (Universidad de B. Aires): Constructibilidad, accesi-
bilidad ¢ hipdtesis del continuo.

El objeto de este trabajo es investigar en el sistema I y otvos relaciona-
dos de teoria de conmjuntos de Von Neumann-Bernays-Godel las relaciones de
deducibilidad mutua —o la falta de estas relaciones— entre los siguientes
enunciados:

a) V¥V =L, hip6tesis de constructibilidad, desarrollada en la clisica me-
moria de Godel sobre el tema.

b) (a) (exp. Xa = Xaii1 ), hipbtesis generalizada del continuo, que también
lamaremos H. (exp. Xa indica el cardinal del conjunto de partes de Xa).

¢) In,— ¢ hipétesis de accesibilidad que expresa la no existencia de
nimeros ordinales inaccesibles.

d) In,—= ¢, que llamaremos hipétesis de accesibilidad fuerte (a pesar
de ser un enunciado més débil que ¢) que expresa la no existencia de ni-
meros ordinales fuertemente inaccesibles.

Mé4s precisamente nos proponemos dar respuesta a los siguientes problemas:

1. En caso de ser a) independiente en un sistema de teoria de conjuntos
(tipo =) que mo incluya ¢) o d) como axiomas, ; proseguiri siendo indepen-
diente si se agrega como axioma alguno de éstos enunciados?

2. El mismo problema con b) en lugar de a).
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En ambos casos la respuesta es positiva, pero. debido a ciertas dificulta-
des de la construecién de modelos en presencia de enunciados tales como la
negacién de la hipétesis de constructibilidad o de la hipétesis generalizada
del continuo es necesario agregar a la hipétesis de independencia de los enun-
ciados en cuestién, una limitacién sobre la forma en que es demostrable dicha
independencia. »

Es conveniente observar que la técnica de trabajo con modelos para teo-
rias relacionadas con la negacién de enunciados eomo a) o b), parece estar
intimamente asociada al uso de cierto tipo de ordinales que en un sentido
relativamente vago podemos llamar ¢‘constructivos’’; se trata de.los ndmeros
ordinales llamados ¢‘absolutamente definibles’’ y ‘‘constructivamente defini-
bles’’, introducidos por Hajnal y Lévy respectivamente. En este sentido nues-
tra téenica hace permanente uso de ellos, y nuestro dltimo teorema se re-
fiere concretamente a un enunciado debido a Lévy sobre ntGmeros ordinales
constructivamente definibles. ‘

Los resultados demcstrados son los siguientes:

1. 8i lo hipétesis. generalizada. del continuo es. independiente en =* y su
independencia con los axiomas de =* demostrable en =*, entonces es indepen-
diente en el sistema =*, In, =

2. Definido el concepto de ‘‘independencia constructiva’’ (de la hipétesis
generalizada del continuo), versién fuerte de la independencia de -tal enun-
ciado que incluye una forma de la negacién de dicha proposicién que envuelve
el uso de ntmeros ordinales .absolutamente definibles, tenemos:

Si la hipétesis generalizada del continuo es constructivamente independien-
te en el sistema Z*, entonces también lo es en el sistema T*, In, — ¢.

3. 8i V =L es independiente en el sistema = y su independencia demos-
trable en =, entonces también es independiente en el sistema z*, H, In, = ¢.

Este enunciado es una especie de generalizacién de un conocido teorema
de Lévy.

4. Finalmente una ‘‘casi generalizacién’’ de otro de los teoremas de
Lévy es:

Sea M un mimero ordinal constructivamente definible; si la proposicién
HP(M)S L’ es independiente en el sistema A4, B, C, y su independencia de-
miostrable en 3%, H, entonces es independiente en el sistema =*, H, In, = ¢.

Un paso importante para la demostracién de los teoremas citados con-
siste en probar previamente los siguientes (en orden correlativo para cada
uno de los enunciados 1 y 3): ‘

1’. 8¢ H es independiente en 3% y su independencia demostrable en I¥,
entonces H es independiente en el sistema =¥, Ay, donde Apes el enunciado:

Ap) exp Xp£Xpt1 . (n) [n<w-D.exp Xn=Xni1] :D. (2) [weln,.
D el <.’l7]. .

8%, 8t V =L es independiente en el sistema = y su independencia demos-
trable en =, entonces el sistema T*, H, L ‘& V, B es consistente, donde B es
el enunciado: - :

B) (fa) [aeOn. P(a}) —L ()0 <a.D. P(B)EL)] () [xelm.D
D a L 7). - . o
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Una referencia al método de demostracién; hemos usado una generali-
zaci6bn del método de demostraciones de independencia via definiciones de
verdad debido originalmente a- Firestone y Rosser, aplicado por Mendelson a
la teoria de conjuntos de Von Neumann-Bernays-Godel. Este método com-
bina el corolario del célebre teorema de incompleticidad de Godel segin el
cual los sistemas formales suficientemente potentes no pueden demostrar su
propia consistencia, con el método de Tarski de definicién del econcepto de
verdad en lenguajes formalizados. El metateorema fundamental que consti-
tuye nuestra generalizacién del mismo es el siguiente:

5. 8i U’ es una extension de U que conserva la consistencia, U es ade-
cuade para la aritmética y se cumple que A U’ Rele(x) para todos los awic-
mas no l6gicos = de U, entonces: si U es consistente, A no es demosirable
en U’.

Aqui U.y' U’ son teorias arbitrarias (esto es, sistemas axiomatizables en
el caleulo funcional de primer orden); teoria adecuada para la aritmética
es una donde todas las funciones recursivas sean formalmente representa-
bles; una extensién U’ de U que conserva la consistencia es una extensién

de U por axiomas tal que U Con(U). D. Con(U’) (Con(U) es la férmula arit-
mética (en U) que expresa la consistencia de U); Rel:(x) es la relativizacién
de la férmula 7 al modelo determinado por el conjunto z; 4 es una férmula
bien formada de U.

Damos luego algunas condiciones suficientes para que una teoria U’
sea una extensiéon que conserva la consistencia de otra U. Entre ellas merecen
citarse aquellas que aseguran que si la consistencia de una fbf A con wna
teoria U es demostrable exhibiendo un modelo interno de U donde A seo vdlida,
o es demostrable mediante una definicion de verdad, la teoﬁ,_a_, UC=U+4+4
es una extension de U que conserva la consistencia (en el primero de los casos
U no contiene a 4 eomo axioma; con referencia al segundo, damos una defini-
cién general del concepto de ‘‘demostracién de consistencia mediante una de-
finicién de verdad’’).

Por dltimo se ataca el problema de grados de efectividad de la indepen-
dencia de la hipétesis del continuo. Definiendo el concepto de ‘‘independen-
cia semiconstructiva’’ de la hipétesis generalizada del continuo, enunciado en
que los ordinales envueltos pueden ser de cardcter menos ‘‘constructivo’’ que
en el ecaso del teorema 2, tenemos finalmente el siguiente resultado:

8t la hipétesis generalizada del continuo es semiconstructivamente inde-
pendiente en el sistema I*, entonces e€s constructivamente independiente en T*.

La reeiproca es obviamente valida, de modo que ambos grados de indepen-
dencia son equivalentes.

10. M. A. DIcKMANN (Universidad de B. Aires): Teorema de Konig y axio-
ma de eleccion.

Se demuestra,. haciendo uso del axioma de eleccién la siguiente versién
generalizada del clasico teorema de Konig sobre cardinales;:
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Teorema. — 8i {Ag }EEZ {BE }Eez’ 7 £ ¢, son dos familias de conjuntos
tales que: .
_B) Existe aeZ tal que Ba 2Z—J+2 donde J= {£[EeZ.
ME 22} .

b) BE 5 ¢ pora todo feZ.

¢) J>2 dondeJ=[¢|teZ.Bg 22}

d) AE gEE para todo £eZ.

Entonces: o4 < DB
teZ teZ

Luego se demuestra que este teorema es equivalente al axioma de elec-
ci6n. Mediante ejemplos convenientemente elegidos se muestra que las cotas
dadas en las hipétesis del teorema no se pueden mejorar sin perder la validez
del mismo. Asimismo-las condiciones a) —d) resultan independientes.

11. L. L. Morpo" (Universidad de B. Aires): Sobre algunos metatecoremas de
existencia vistos intuicionisticamente.

El objeto del presente trabajo es presentar una formalizacién intuicionista
de un sistema axiomAtico de teoria de conjuntos del tipo Von Neumann-Bernays-
Godel; mas especificamente, se intentard reproducir K. Godel 1940, usando el
céleulo de predicados de Heyting de primer orden con igualdad como légica
subyacente,

Se logran demostrar los metateoremas generales de existencia M1-M6,
modifieando la lista de axiomas del grupo B, que resultaria asi: 7

BL (y4) (29) (<ay>ed=aen).

B2. (4) (B) (g C) (v) (veC=ued& ueB)

B’3. (4) (B) (C) (u) (veC=ued DueB).
B’4. (4) (B) (gC) () (ueC=ued\/ueB).
B5. (d) (g B) (@) (weB=(gu) (<yz>ed)).
B'6. (4) (gB) (1) (@eB=(y) (<Yz>ed)).
B7. (4) (gB) (%y%) (<ryz>eB=<y2r>ed)
B'8. (4) (gB) (248) (<TYe>eB=<a2y>ed).
B'9. (4) (g B) (a,9%) (<y@>ecB=wed).

Se pide ademés — M (2) \/ | M(«) en la teoria (o eventualmente en un mo-
delo de ella). Es necesario hacer notar que la idea de formalizar una teoria
intuicionista de clases fue ya desarrollada por H. Rasiowa.

Se trata también de introducir, en esta formalizacién, la teoria de la
definicién de Suppes.

K. Godel: ‘“The consistency of the Axiom of Choice and the Generalized
Continuum Hypotesis with the axioms of set theory’’. Princeton 1940.
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12. H. AraNeo y J. SaANTOS (Universidad N. del Sur): Proyecto CEUNS.
Estado de desarrollo a 18 meses de iniciado.

El objeto de la comunicacién es presentar el estado de desarrollo del
Computador Electrénico de la Universidad Nacional del Sur, a 18 meses de su
iniciacién. Se deseriben las caracteristicas fundamentales del mismo, y la
razén de las sucesivas variaciones introducidas al proyecto original, Se com-
para el plan previsto con el efectivamente realizado y se analiza la validez
de los costos estimados hace dos afios.

13. H. AraNGo y J. SANTOS (Universidad N. del Sur): Aplicacion del dlgebra
de Post a la caracterizacion légica de dispositivos digitales.

El objeto del mismo es caracterizar légicamente algunos elementos fisicos
utilizados en la construceién de computadoras digitales, y en cuyas tablas de
verdad aparecen tres valores. A partir de dichas tablas se determinan sus
ecuaciones en forma normal en un Algebra de Post, —utilizando las funeio-
nes ‘“‘J’’, la unién y la interseccién. Finalmente, mediante una extensién del
método de Quine para la simplificacién de funciones Postianas, se obtienen
formas simplificadas de las respectivas ecuaciones caracteristicas y de salida.

14. A. R. GALMARINO (Universidad de B. Aires): Un test para tiempos de
Markow.

En este trabajo se demuestra una condicién necesaria y suficiente para
que una funcién boreliana no-negativa de la trayectoria en un proceso esto-
cistico sea un tiempo de Markov. Se incluye una condicién similar para que
an subeonjunto boreliano pertenezea al sigma-algebra correspondiente a un
tiempo de Markov dado.

La aplicaeién de estos ‘‘tests’’ conduce, en la mayoria de los casos, a ve-
rificaciones més simples que las obtenidas mediante las definiciones co-
rrientes.

15. O. VArsAvsky (Universidad de B. Aires): Conjuntos probabilisticos.

Se estudian las reglas directas de caleculo de conjuntos cuando para éstos
se conoce sblo la probabilidad p(z) de que un punto « del universo pertenezca.
El objeto es sistematizar una cantidad de situaciones importantes en Fisica y
en teoria de la Decisién, en que los elementos del universo son individualiza-
bles pero no se conoecen con certeza sus propiedades. Son aplicables algunos
conceptos introducidos por C. Menger al estudiar su ‘‘distancia aleatoria’’.
Se incluye también el caso de los espacios de Hilbert, en que la pertenencia
[ 2z|P.

de un punto # a un subespacio de proyecto P esti dada por p(z) = W
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16. E. M. CABANA (Universidad de la Reptblica, Montev1deo) Cdleulo de lo-
teos por medio de una computadore electrénica.

En el Instituto de Matematica y Estadistica hemos. elaborado un’ pro-
grama para realizar los cédlculos correspondientes al fraccionamiento de una
manzana por medio de una computadora electrénica. En la exposicién se. des-
cribira el programa en forma genérica. Una descripeién més detallada seri pu-
blicada en otro lugar; conjuntamente se publicars un articulo del Agrim.
Julio C. Granato referente a la utilizacién de este programa en la calculadora
¢¢Mercury ’°.

Los datos a suministrar son los que definen la forma de la manzana y
las operaciones necesarias para determinar los vértices de los lotes. Como re-
sultado se obtienen las coordenadas de los vértices, las longitudes de los la-
dos y las 4reas de los lotes.

El tiempo de procesamiento se estima en tres minutos por manzana en
promedio, y el error relativo de cierre se estima en menos de 5.107%.

17.. J. BARRAL Souro (Universidad de B. Aires): Modelo matemdtico para sis:
temas financieros de ‘‘crédito reciproco’’.

Se trata de dar una estructura mateméitica apropiada para el analisis de log
sistemas llamados de erédito reciproco, que practican las numerosas socieda-
des de ahorro y préstamo, existentes, Se definen funciones y relaciones gené-
ricas que permiten, en casos concretos, obtemer los valores nucéricos que ca-
racterizan al sistema, estudiar posibles evoluciones y extraer consecuencias de
utilidad practica.

18. L. A. SANTALG (Universidad de B. Aires): Propiedades métrico-diferen-
ciales de la banda de MObius.

A rajz de un trabajo de Wunderlich (Monatsh, Math. 66, 1962, pags.
276-289) ge analiza la posibilidad de bandas de Mobius desarrollables y el
problema general de la sumersién isométrica de un rectangulo plano con dos
lados opuestos identificados, en el espacio euclidiano de 3 dimensiones.

7

19. E. R. GENTILE (Universidad N. del Sur): Submédulo singular y cdpsula
inyectiva.

Sea E un anillo con identidad, 4 un R-médulo a derecha y s(A4) el sub-
médulo singular de A. Se sabe que si s(BR) = 0, entonces todo médulo a de-
recha inyectivo minimal conteniendo B (es decir toda cépsula inyectiva a de-
recha de B) admite una estructura natural de anillo que extiende la estruc-
tura de R-médulo a derecha de E. Sea ahora R sin divisores de cero, h(R)
una capsula inyectiva a derecha de R con la estructura de anillo
mencionada anteriormente, 4 — 4 % (B) la aplicacién canénica de A4 en
4 x (R). Entonces Nicleo (4— 4 x (R)) © s(4) y por lo tanto si h(R)
es R-playo a izquierda Tor® (4,h(R) /R) < s(4).
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Existe igualdad si, por ejemplo, R tiene un cuerpo de cocientes a derecha.
No sabemos si h(R) es siempre playo a izquierda, aunque esto es asi si
B es semihereditario a derecha. Sea 4 un R-médulo a derecha finitamente
generado y playo. Entonces s(4 x (B)) =0, 4— 4 x (R) es un mono-
morfismo y 4 X (R) es una extensién esencial de Imagen (4-— 4 X (R)).
En particular si B es hereditario a derecha se sigue que 4 % (E) es una
capsula inyectiva de 4.

20. R. ScArRrFIELLO (Universidad de B. Aires). Sobre el desarrollo de una
‘distribucion conocidos sus momentos.

Se trata de ver en qué condiciones es valida la férmula

o0 (n) ~
9 = 2 <——1>"9—~93%/g<t>t"dt 1)
n=_ n!

obtenida de manera puramente formal por C. Lafleur, Bull. Ae. Roy. Belg.
XL, 1954-8, y donde 3 () indica la derivada enésima de la medida de Dirae.

Utilizaremos para ello un teorema de Gelfand-Schilov (Funciones gene-
ralizadas II, p. 187) que permite expresar la transformada de Fourier F(f)
de una funcién entera f(z) de orden de crecimiento no mayor que 1 y tipo b,
como funcional de Z, en la siguiente forma:

F(f) =9(c)= S ay F(av ) = T ay (—i) 30Ka), @)

v=0 v=0

donde

o v
f(&) =T avz, z=%4ty, s=otil.
v=0

Demuestran también Gelfand y Schilov que g(o) puede extenderse como
funcional lineal y econtinua al espacio G de las funciones analiticas en la
regién |s| < c.

Se puede entonces calcular

<9 (0'): " >S=< I ay ("‘—")" o(0) (d), ot > =

P!

= 3 @ (—i)r L8 (o)yo">=ani"n! (3)

n—_

¥y por eonsiguiente

1 .
an — m<y(a),a"> (4)
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Reemplazando ar en (2) por esta Gltimra- expre‘sién se olitiene

@ —1)" ‘
g =3 T o), > e (a), %)
n=0 0!

en la cual aparecen los momentog de una funcién generalizada expresados por
los productos de dualidad de una funcién del espacio basico por un elemento
de su dual <g,¢y>.

21. R. PANzoNE y R. NIBReNBERG (Universidad de B. Aires): Sobre los es-
pacios L' isomorfos al dual de un espacio de Banach.

Se trata el problema de caracterizar los espacios L' isomorfos (o isomé
tricos) al dual de un espacio de Banach.

Teoremas principales: se demuestra el teorema de Phelps (caso isomér-
fico para L' separable), usando un resultado de D. Maharam, y se considera
el caso de isometria y L' con un nimero numerable de atomos. Se prueba
ademéas el siguiente resultado: si u (X) < o0 y 4 es un conjunto sin Atomos,
I (X,2 u) no puede ser isomorfo a un B* de manera que el subespacio ge-
nerado por las funciones de la forma yx-4 4 yaf (feL? x = funcién carac-
teristica) sea isomorfo a un subespacio de B*

22. F. A, ToranNzos (H), (Universidad N. de Cuyo): Sobre convewidad cn
espacios métricos.

Se da una definicién de convexidad para conjuntos de e. m., méis ves-
trictiva que la dada por K. Menger en 1928, pero que permite desarrollar
una teoria aniloga a la de la convexidad lineal. Se da un método constructivo
para obtener la cépsula convexa de cualquier conjunto de un e. m. convexo.
De la construecién anterior resulta la definicién de ‘‘espacio de tipo n’’
Se demuestran los siguientes resultados: a) R tiene tipo n. b) Anilogo al
teorema de Carathéodery para espacios de tipo #. ¢) Un e. m. convexo se
puede sumergir (isométricamente) en B sii es de tipo 1 y satisface la con-
dicién de Blumenthal de log dos triples.

28. J. LEwowicz, (Universidad de la Repiblica, Montevideo) : Soluciones aco-
tadas de sistemas de ecwaciones diferenciales ordinarias.

Este articulo contiene resultados que generalizan los obtenidos reciente-
mente —mediante la aplicacién del método de Wazewski— por N. Nnuchic y
P. Mendelson. Una exposicién detallada se publicard separadamente.

Consideremos el sistema

w=f(t,x), veR", teR*=[0,c0), f: R*XB* — R" (1)

Supongamos que f(f,x) satisfaga condiciones que aseguren existencia y uniei-
dad de las socluciones del sistemas y dependencia continua de las condiciones
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iniciales. Supongamos que f(?,0) =0, t¢R* Con (%, t,,) se designa la
solucién de (1) por el punto inicial %o, &, y con a (fo, %), 8 (fo, @) lis ex-
tremos del intervalo maximal en que esti definida. Sea w un conjunto abierto
cn B+ . E* que contiene { =0, t=0 } ,H el hiperplano =0, y wy la
componente de w H que contiene (0, 0) (%, %,) es un punto de entrada con
relacién a w y a (1) si to, %, e fro-H, y si existe 5 > 0, tal que (¢, (1, %, %)) ew,
to < t <ty + 8. Designaremos E al conjunto de dichos puntos. (%,%,) e E es de
entrada estricta si para todo §>0, existe ¢, f,—8s<t< %, tal que
(t,x (%, %, %)) e B* X B*— . Designaremos E* al conjunto de los puntos de
entrada estricta.

TEOREMA 1. Sea K un conjunto compacto, que no contiene (0,0), K = wo,
tal que w,*, la componente de w— K que contiene el origen, es acotada. Su-
pongamos que para todo n=1,2... existe un arco|[ = contenido (salvo un
extremo) en o n{ (t,x), t>n} que conecta x =10 con un punto de K.
Si £ = E*, existe 2* ¢K, tal que #,(3,0,2%) e, 0=1< B (0,2%).

Sea R un espacio métrico y f(p,t) una familia de transformaciones del
espacio, — oo <t < o0, tal que el par (R,f (p,t) es un sistema dindmico.
Sea w © R un recinto de frontera compacta.

TEOREMA 2. Si en ¢ existen arcos de trayectoria de longitud (temporal)
arbitrariamente grande, entonces existe una semitrayectoria que parte de
frw contenida en &.

24. A. GANDULFO, (Universidad de la Reptblica, Montevideo): Parametrize-
cion de soluciones de una ecuacién diferencial. :

Sea el sistema auténomo plano

’l:f(’t) T ew

donde w es un ;eeiuto simplemente conexo de R* Supongamos que la f asegu-
ra existencia y unicidad de las soluciones y dependencia continua respecto de
las condiciones iniciales; ademis no hay puntos eriticos (f520). Sea @ el
espacio de las soluciones del sistema, considerado como espacio cociente de w.
En estas condiciones existe una funcién ¢ (y) ¢ : Q@ — R que es continua
y localmente biunivoca. Ademis, si feC?, puede conseguirse que la ¢ , conside-
rada como funcién de x;, pertenezea a CP. )

Se dan contraejemplos que muestran que estos resultados son falsos
cuando » no es simplemente conexo, o cuando el sistema auténomo es pla-
no (0= R":n>2).

Posibles generalizaciones del teorema antes enunciado.

25. BALLESTER DE PEREYRA. (Universidad de B. Aires): Sobre integrales sin-
gulares con medida ponderada. '

Se demuestra que la transformada de Hilbert es de tipo ponderado
débil para p =1, completando el teorema de E. M. Stein, seglin el cual esa
transformada es de tipo ponderado para 1 < p < 0.
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26. E. ALBiNO DE CHIOSSONE (Universidad de B. ‘Aires) : Matrices de inciden
cia de las aristas de un grafe quimico.

Las férmulas estructurales de los compuestos quimicos orgénicos consti-
tituyen los grafes de nuestro estudio.

Definimos la matriz de incidencia de las aristas del grafe y determina-
mos mediante las combinaciones que se pueden hacer con. la parte superior
de la misma, el ntimero de isémeros del compuesto orgénico para los prime-
ros términos de la serie. :

27. P. ZADUNAISKY y V., PEREYRA (Universidad de B. Aires): Sistemas sobre-
determinados de ecuaciones mo lineales.

Dado un sistema de ecuaciones no lineales:

Y,=F (X) XeE", YeE" (n>m)
F={(fi...f)

donde las fi (X) son dos veces continuamente diferenciables, se trata de en-
eontrar X, de tal manera que: IIY,—F (X,) | sea minima. Se. describird
un algoritmo para resolver este problema y se discutiri su convergencia. Ade-
mas se mencionaran algunas aplicaciones y experiencias realizadas.

28. F. I. ToraNzos (Universidad de B. Aires): Uso del modelo de Leonticf
como modelo de desarrollo.

Se introduce un tipo nuevo de multiplicacién entre matrices y vectores
que el autor llama ‘‘multiplicacién afin’’. Mediante la aplicacién de esta
operacién se consigue utilizar el modelo de Leontief y el de von Neumann
como modelos de desarrollo en un medio en el cual el crecimiento de algunos
sectores econdémicos estan condicionados por restriceiones.

29. M. CorLAR y E. OKLANDER (Universidad de B. Aires): Interpolacidn de
productos tensoriales y espacios nucleares.

Sean B,y B, dos espacios de Banach contenidos en un tercer espacio.y tales
que Boﬁ B, es denso en B,y B,. Calderén y Lions desarrollaron dos teorias de in-
terpolacién (una basada en funciones analiticas y la otra en teorias de distribueio-
nes que permiten definir para todo s, 0 <8< 1 el espacio intermedio Bs —
= | By B,]s de modo tal que si B,=L% B, =Lwx cntonces Bs= L"*
(1/Ps = (1—s) /Py +s/P;), y de modo que el teorema de interpolacién de
Riesz-Thorin vale para estos espacios Bs generales.

El objeto del presente trabajo es establecer relaciones entre la operacién
|Bs, Bi]s y las de producto tensorial. Se prueban los resultados siguientes:

a) [By, Bi]* Xmy=[(BoX7y), (ByXw¥y)]*

y analogamente para el producto Xe, asi como para-el caso de espacios lo-
calmente convexos generales.
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b) Si 0s° (respectiv. 0s") es el espacio de los operadores compactos (nu-
cleares) de [B,, B,]* en Y, entonces

0s° = [000; 010]“1 0s" = [00"1 01“]";

en particular resulta que el teorema de Riesz-Thorin se extiende a opera-
dores compactos y nucleares.

¢) Si B,D B, y B, son nucleares también lo son todos los intermedios Bs.

Se establecen relaciones con los teoremas de nficleo de Schwartz y Gelfand

Y la teoria general de ntcleos reproductivos. Se estudia el comportamiento
respecto de la operacién [B, B,]s de la e-entropia (si B,, B, son nuclea-
res), de la inmersién nuclear, los indices de defecto, ete.

La teoria con productos tensoriales infinitos es abordada.

Las comunicaciones de A. Monteiro (N° 2) y de C. Ballester de Pereyra
(N¢ 25) fueron expuestas respectivamente, por A. Diego y V.-Pereyra.

De las comunicaciones de L. T. Monteiro (Nos. 3 y 4), M. L. y S. Gas-
taminza (N°¢ 5), D. B. de Martin (N¢ 6) O. Varsavsky (N¢ 15) y E. R
Gentile (N9 19) se leyeron sélo los titulos.

El sibado 13, por la mafiana y siempre en el local del Instituto de ma-
tematica, se celebr6 una Mesa Redonda para considerar el problema de la
ensefianza de la matemética en el nivel secundario. Participaron de la Mesa
los profesores: Babini, delegado argentino ante la Comisién internacional
de ensefianza matemitica; Valeiras, del Consejo Nacional de Investigaciones
cientificas y técnicas; Santalé, de la Universidad de Buenos Aires, y Epel-
baum  de la Universidad del Litoral.

Abri6 el acto el profesor Babini, dando cuenta de las aectividades de la
‘Comisién internacional de ensefianza matematica en el sentido de propender
a la reforma de la enseiianza de la matematica en todos los niveles, pero
especialmente en el secundario, a fin de adecuar esa ensefianza al cardcter
de la matemitica actual y de sus aplicaciones. Después de aludir a los dis
tintos simposios celebrados al efecto solicité del profesor Valeiras que expusiera
la labor que en tal sentido se realiza en la Argemtina bajo los auspicios de la
Universidad de Buenos Aires y del Consejo de Investigaciones. En su diser-
‘tacién el profesor Valeiras se refiri6 a los cursos de perfeccionamiento para
profesores secundarios que el Comsejo de Investigaciones organiza periédica-
mente y al seminario que actualmente se realiza en Buenos Aires entre un
grupo de profesores universitarios y secundarios y en el que se estudia, discute
Yy expone un nuevo programa de matemftica para la ensefianza secundaria
elaborado por el Departamento de mateméitica de la Universidad de B. Aires,
-con la intencién de apliearlo el afio préximo en algunos cursos piloto.

A fin de entrar en detalles respecto de este programa se solicité la opi-
nién del profesor Santalé que intervino en la confeccién y desarrollo del mis-
1o, exponiendo el profesor Santals los fundamentos del nuevo programa en
especial en lo que se refiere a la ensefianza de la geometria y a las ideas
actuales que privan respecto de esta emsefianza Con el mismo objeto se so-
licit6 la opinién del profesor Epelbaum que en el seminario de Buenos Aires
-expuso algunos capitulos de légica tal como podrian exponerse como intro-
<uceiémn al curso de 4lgebra moderna.
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Se generalizé luego el debate expresindose el deseo de que la labor que
actualmente se realiza en Buenos Aires se extienda a todo el pais ya a través
de los cursos de perfeccionamiento del Consejo, ya a través de centros de
estudio y de experimentaci6n.

Las ‘‘Jornadas rosarinas’’ se clausuraron con un almuerzo de camarade-
ria que tuvo lugar después de la Mesa Redonda en las instalaciones del Ro-
sario Golf Club, cedidas gentilmente al efecto, y que la UMA ofreci6 a las
autoridades de la Facultad de Rosario por la generosa ayuda y . hospitalidad
que brindé y que en gran medida contribuyé al éxito de la Reunin. El al-
muerzo fue presidido por el Rector de la Universidad del Litoral, Ingeniero
Cortés Pla, y al final del mismo el presidente de la UMA en breves palabras
ofreci¢ la demostracién.

LA REUNION ANUAL DE LA UMA DE 1963

La reunién anual de la UMA de 1963 se realizard entre los dias 5 a T
de octubre préximo en los locales de la Facultad de Ciencias Exactas y Tee-
nologia de la Universidad Nacional de Tucuméan, cedidos gentilmente al efecto.

Los titulos y resimenes de las comunicaciomes deben remitirse a la UMA
antes del 7 de setiembre.

EL VII CONGRESO DE LA UNIONE MATEMATICA ITALIANA (UMI)

Entre el 30 de setiembre y 5 de octubre de 1963 se celebrarid en Génova
el 'VII Congreso de la UMI. Se han previsto las ocho secciones siguientes:
Analisis, Algebra, Geometria, Topologia, Mecanica y fisica matemética; Ana-
lisis numérico y méquinas de caleular; Historia filosofia y didactica de la
matematica; Céleulo de probabilidades y aplicaciones.

La UMA ha sido invitada a designar un delegado al Congreso y a re-
mitir comunicaciones cientificas a las secciones del mismo,

NOTICIA A LOS SUSCRIPTORES DEL ‘‘MATHEMATICAL REVIEWS’’

La American Mathematical Society informa que a partir de 1963 deja de
existir el descuento a la suseripcién del Mathematical Reviews que tenia lugar
para los socios de entidades, como la Unién Matemética Argentina, que son
patrocinantes de dicha Revista.

Dicho descuento dejé de temer sentido al establecerse que los socios de la
Unién Matemética Argentina podian serlo de la American Mathematical So-
ciety con un pago de cuota reducida. Como tales, pueden luego suscribirse ak
Mathematical Reviews a un precio especial. Para 1963, la cuota establec’da
para ser socio de la American Mathematical Society es de 14 délores (que
se reduce a la mitad para socios de la Unién Matemética Argentina), con
derecho a recibir las Notices, el Bulletin y los Proceedings de la Sociedad
(si se renuncia ‘a los Proceedings la cuota se reduce a 8 doélares). La suscrip-
eién al Mathematical Reviews (para socios) es de 32 délares.



